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Corrigé d’exercice 1: 1. Nous avons :

lim f(z,y) = +oo = f estcoercive.
[{zy)|l—++o0

D’autre part, soit (zx, yx) € D telle que (2, i) it (Z,9). Alors,
—400

(T, yx) € D= zi + 2zyk + e =B,
P42y +7 =2,
= (%,9) € D,

d’ot, D est fermé. Alors, le probleme (1) admet au moins une solution global.

2. Soity > Oeth(z,y) =2® + 2zy +y° — 2.

(a) On pose z = rcosfl ety = rsin f. Nous avons :

2
lim ¢, (z,y) = lim . [1 + (1 + sin 20 — —5)} = +00 => . est coercive.
T

|(z,y) || —=+oe r—++00

Alors, le probleme (2) admet au moins une solution global.
(b) La condition nécessaire d’optimalité de premier ordre du probléeme (2) :

z+2v(@+2zy+y*—2)(z+y) =0,
y+2vy(a? + 2y +y° —2)(z+y) =0
(c) Les solutions du probleme (2) sont (1 /% - 16,7 ,/% 167 ( —flg, —\/% = %)

(d) Les solutions du probleme (1) sont (3,3) et (——? —2
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Corrigé d’exercice 2: 1. La CONQITION NECESSALE Tl SULLIDALILL U UPUAIGIi v prawama=s —

bleme (FPy) :
3z — g™ (T, k) =0,
2y — g™ (T, y) = 0.
2. On pose v = k.

— Sig* (xx,yx) = 0, alors 2, = y; (impossible).
— Sig* (l“k,yk) =4d (J:k,yk) > (), nous avons :

2k o
Alots, Tp = Tr5k et Yy = ey

3. Nous avons : Tj — 2 et yp — 3.
k—+4oo * k—+o00

4. On pose ux = 2vkg" (Tk, Yk)-
(a) Nous avons :

= Yp = k-

3$kwk(1—xk—yk)=0, 3
ka—k(l—a:k—yk)=0. 2

6k
pie = 279" (@r i) = 2k (1= 2k — v) = 31

(b) Nous avons : prp — 2.
k—+o00
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