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Résumé

L’examen consiste à reproduire, en utilisant TEXstudio, les deux pages du sujet. Utiliser
la classe article avec les options a4paper, 12pt. Les marges de la page sont 2cm a droite,
2cm a gauche, 2cm en haut et 2cm en bas.
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1 Quelques propriétés des Lp

Pour les démonstrations voir [1].

1.1 Convergence simple

Proposition 1.1 Soit f ∈ L1(R) et (fn) ⊂ L1(R) telle que

lim
n→+∞

∫
R
fndx =

∫
R
fdx. (1.1)

Si ∀n ≥ 1, fn est positive et fn converge p.p. vers f .

1.2 Inégalité d’interpolation

Théorème 1.1 Soit p, q ∈ [1,+∞] avec q < p. Si f ∈ Lp∩Lq. Alors f ∈ Lr pour tout r ∈ [p, q] ,
et on a :

‖f‖r ≤ ‖f‖
α
q · ‖f‖

1−α
p . (1.2)

où α ∈ [0, 1] est défini par 1
r

= α
q

+ 1−α
p
.

L’inégalité (1.2) est une généralisation de l’inégalité de Hölder.



2 Une EDP
Lemme 2.1 Pour ε > 0 et f ∈ L2 (Ω) , on considère le problème elliptique suivant 1{

−ε∆X1u−∆X2u = f in Ω,

u = 0 on ∂ω,
(2.1)

Ce problème a une solution unique.

3 Négation
Définition 1 Le tableau de vérité de la négation est :

P F V

P V F

Pour plus de détail voir [2].
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1. avec des Dirichlet.
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