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 (نقاط4)التمرين الثالث : 
 عيّن الاقتراح الصحيح الوحيد من بين الاقتراحات الثلاثة في كل حالة من الحالات التالية مع التبرير :
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 كل الكرات لا نفرق بينها باللمس ، نسحب عشوائياً من الكيس ثلاث كرات في آن واحد.
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S 2،  لدينا

n n
u v e   : و منه تصبح 

0 1 ...
n n

S v e v e v e       : أي 

0 1

1

... ..
n n

n fois

S v v v e e


       : إذن
 

1
1

1
4

1
1

1
4

n

nS n e


   
   


  

و منه :  
1

4 1
1 1

3 4

n

nS n e

          

 ن.520.
)تبيان أن :- 1)

2
n

n n
T


   : لدينا  : 1 2 n 1

1
ln(v v ... v )

ln 4
n

T     

 لدينا : 1 2

n 1 2 n 1 0 0 0P v v ... v v (v ) ... (v )n
q q q               

 و منه : 
 

 1
1

2
1 2 .. 1 2

n 0 0 0 0

1
P v v .. v v

4

n n
n n

nn

nfois

q q




              
 

 

إذن :  
 

1

2 11 1 1 1
ln ln

ln 4 4 ln 4 2 4

n n

n

n n
T

                  

 

و منه :  1

21 1 1
ln

ln 4 4 ln 4

n n

n
T

 
        

 1
ln 4

2

n n
   :إذن

 1

2
n

n n
T


 .0.5ن 
 نقاط( 4) لتمرين الثاني :

I11لدينا  -( أ 9 8x y   : و منه 11 8 9x  : و منه 

 44 32 9x   : أي 5 9x   : إذن 4 9x  :أي 

9 4x k   بالتعويض في المعادلة ،( )E  نجد
 11 9 4 9 8k y   : 11و منه 4y k   معk . 

 ن0.5+ن0.5
)بوضع  -بـ ; )PGCD x y d لدينا ،d xوd y : و منه 

11 9d x y: 8أيd  إذن 8 1;2;4;8d D  0.25ن 

إيجاد جميع قيم  ن0.5. - ;x y  8التي تحققd   8، لدينا 11 4k 

8و 9 4k   : 8و منه 4(11 4) 5(9 4)k k    :أي 
8 4k  : و منه 4 0 8k   اذن 4 8k ،8 4k p  معp 

عدد طبيعي ، و منه :   ( ; y) 9(8 4) 4;11(8 4) 4x p p     :أي
  ( ; y) 72 40;88 48 ;x p p p   . 

II )19بواقي قسمة  نn هي :  11على 59 1 11k ، 5 19 9 11k ،
 5 29 4 11k  ، 5 39 4 11k ، 5 49 5 11k . 

لدينا  ن0.75 -2 2026 2 11  :أي 2026 9 11   و لدينا
2025 5(405) :و منه 2025 52026 (9) 11k   :أي 

 20252026 1 11  : و منه 20252026 10 11 (...1) 
و لدينا :    20252025175 1 11   : و منه 2025175 1 11   اذن

: 2025175 10 11  (..2) : و لدينا 338 8 11 أي
 338 3 11  :و منه   20242024338 3 11  :و منه 

 2024 2024338 3 11 :معناه ،   2 10122024338 3 11 :و منه 

 2024 1012338 9 11 و منه 2024 5(202) 2338 9 11:اذن 

 2024338 4 11(..3) 
( لدينا 3  (و2(و 1من 2025 2024 2025175 338 2026 16 11A    

اذن 5 11A   نستنتج أن باقي قسمة العددA  5هو  11على. 
لدينا  ن0.5. -3 1 5n   5أي 1n   مع   : و لدينا

 29 9 5 0 11n n
n    و بتعويض قيمةnنجد: 

 10 2 5 19 9 25 5 0 11       :ومنه 

 5(2 2) 89 9 3 5 0 11       :ومنه 5( ') 89 4 3 0 11             
و منه: 5( ') 29 4 3 0 11     :اذن 4 4 3 0 11   :ومنه 

 3 8 11   :معناه 12 32 11  ( ومنه:4)بالضرب في 

 10 11 :10أي 11   مع :و بالتالي 

 5 10 11 1n    :50أي 55n    مع. 



 نقاط( 4) التمرين الثالث :
ير  0.75الإجابة و  0.25لكل جواب =)نقطة واحدة    (للتبر
 لأن : -ج–( الاقتراح الصحيح هو 1

1 3 1 1 3 3 1 3 3 2

1 1 2 2 2

i i i i i
i

i i

         
   

 
 

  لأن: -أ–( الاقتراح الصحيح هو 2
5الجذر التربيعي لـ wليكن  12z i   حيثw x iy  لدينا ،

2
z w : نجد 

2 2

2 2 2 2

5...(1)

5 12 13...(2)

2 12...(3)

x y

x y

xy

  
    
 

( 1بجمع المعادلة ) 

2( نجد :2و ) 9x    3و منهx   3اوx   يبالتع ض في و
3x( نجد : إذا كان 3المعادلة)   2نجدy   3و اذا كانx   

2yنجد    بيعيان لـ 3هما :  zو منه الجذران التر 2iو   

3 2i                  
 لأن:-ب– ( الاقتراح الصحيح هو3

  
2026

1013
2 20131 1

( 1) 1
1 1

i i
i

i i

          
 

 لأن:  -ب–الاقتراح الصحيح هو ( 4

22 icos sin
8 8

z i
              

 ومنه : 
2 sin cos 2 cos sin

8 8 2 8 2 8
z i i

                                        
 

3و منه : 3
2 cos sin

8 8
z i

              
 . 

 نقاط( 8) : الرابعالتمرين 
I )1)lim ( ) 2

x
g x


 و'( 1) 0g   (0)و 1g   3×0.25  

(0): لدينا  c 3×0.25و a، bتعيين  1
4

c
g    : و منه 

4c  . 

2و لدينا  

2
lim ( ) lim 2
x x

ax
g x a

x 
   : و لدينا ، 
2 2

2

(4 )( 2) 2( 2)(2 4)
'( )

( 2)

x b x x x bx
g x

x

     



 و منه: 

2

2

( 4 )(1) 2( 2 )
'( 1) 0

(1)

b b
g

    
   : 3و منه 0b  اذن

0b  . 
)دراسة إشارة  ن0.5( 2 )g x :

 

2

2

2 4
( )

2

x
g x

x





 و منه : 

22 4 0x    و 2
2 0x    

2xو منه :  : 2أوx     

2xمع   . 

II )1 ):0.25×3 حساب النهايات  : 

  2 4 8ln( 2) 4
lim ( ) lim 2

2 2 2x x

x x
f x x

x x x 

           
 

4لأن : 
lim 0

2x x



)8lnو  2)

lim 0
2x

x

x





 لأن: 

ln
lim 0
x

X

X
  2و 4

lim 2
2x

x

x





limو   ( 2)

x
x


  . 

و لدينا : 
 

2 2

1
lim ( ) lim (2 4)( 2) 8( 2) ln( 2) 4

2x x

f x x x x x
x 

 

        


 

لأن : 
2

1
lim

2x x


 


)لأن  
2

lim 2 0
x

x






 ) 
و 

2

lim (2 4)( 2) 0
x

x x



    و
2

lim ( 2) ln( 2) 0
x

x x



    بوضع
2x X   نجد

2

lim ln 0
x

X X



 
)التفسير الهندسي :  )

f
C  يقبل مستقيم مقارب عمودي موازي لمحور

2xالتراتيب معادلته   . 
على  gهي دالة أصلية لـ fبـ( إثبات أن  2;  ،f  قابلة
للاشتقاق على  2;  : ن0.5 و دالتها المشتقة هي 

 2

8 4
'( ) 2

2 2
f x

x x
  

 
 و منه : 

 
   

2 2

2 2

2( 2) 8 2 4 2 8 8 8 16 4
'( )

2 2

x x x x x
f x

x x

        
 

 
 

و منه :
 

2

2

2 4
'( ) ( )

2

x
f x g x

x


 


. 

;2على المجالين  تماما متزايدة fو منه  2     2و;    و
;2متناقصة تماما على المجال  2  0.25ن 

 جدول التغيرات : 
 ن0.5

( أ( 2 Dمماس لـ Cf  عند 1; 2A  :0.25ن 
'( 1)( 1) '( 1) 2( 2) 2y f x f x          : و منه

2 4y x  . 
 ن0.25+ ن0.5بـ( 

)' لدينا : ) '( ) 2h x f x : و منه'( ) 0h x   يكافئ'( ) 2 0f x   
)أي :  ) 2g x   : 2أي

2

2 4
2

( 2)

x

x


 


 و منه :  

24 8 4 0x x    : 0، لدينا و منه للمعادلة حل وحيد
0 1x    إذن'( ) 0h x   أيh  متزايدة تماماً على 2;         
limو لدينا  ( )

x
h x


 وlim ( )

x
h x


  و( 1) 0h   0.25ن 

 و منه:                                 إذن 

 
                                         

لدراسة الوضع النسبي لـ Cfو D ندرس إشارة الفرق و هو من
إذن على المجال hإشارة  2; 1 : Cf يقع تحت D. 

)Aعند النقطة 1; 2) : Cfو D. يتقاطعان 
على المجال  و 1; : Cf يقع تحت D.0.25ن 

 



)Aالنقطة - 1; 2)  هي نقطة انعطاف لأن المماس  يخترق 
 Cf . ن.520+ن.520 في هذه النقطة  

3 )f ( على مستمرة و رتيبة )ًمتزايدة تماما 7;7.1 : و لدينا 

(7) 0.02f    (7.1)و 0.09f  : (7.1)  أي (7) 0f f  
)و منه حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة  ) 0f x   تقبل حل

7حيث  وحيد  7.1 .520.ن 
( أنشاء 4 Cfو D:0.5ن.520+ن 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)( أ( لدينا :5 ) ( 2) ln( 2)L x x x x     قابلة للاشتقاق على ،
 2;  : ن.520 و دالتها المشتقة هي 

1
'( ) 1ln( 2)L x x  

2x 
2x   1 ln( 2)x  

 :Iبـ( حساب  العدد
1

1 1

0 0
0

4
(4 8) 8ln( 2)

2
I x dx x d dx

x


     

   : و منه 

   1 12

00
2 8 8 ( 2) ln( 2) 4 ln( 2)I x x x x x x          

 و منه : 
   10 8 (3ln(3) 1 2ln(2) 4 ln(3) ln(2)I       

10و منه : 8ln 9 8 8ln 4 4ln 3 4ln 2I        
 و منه :  

24 2
18 8ln 4ln

9 3
I cm

        
   

 ن.520+ن0.5
هو مساحة الحيزّ المستوي المحدد بالمنحنى   Iالتفسير الهندسي : 

 Cf  و D  0و المستقيماتx   1وx . 
هو مساحة الحيزّ المستوي المحدد بالمنحنى I أو Ch و المستقيمات
0y  0وx   1وx . 
 
 
 
  

 
 
 
 
 

 -الموضوع الأولتصحيح انتهى -                   

 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 2026التصحيح المفصل لبكالوريا التجريبية دورة ماي          
 -2-الموضوع    شعبة تقني رياضي :                         

 نقاط(4) التمرين الأول : 
 ، لدينا :PGCD(678;343)حساب  -(أ1

و  305=38×8+1و  343=305×1+38و  648=343×305+1
(678;343)و منه  38=38×0+1 1PGCD   يقبل القسمة  76و

)و منه المعادلة  1على  )E  2تقبل حلولاً في. 
(4)343بـ(التحقق:  2(648) 76  

343الحلول :  لدينا : - 648 76

343(4) 648(2) 76

x y 
  

و منه :  
   343 4 648 2 ..(1)x y    : يقسم 343، لدينا

 648 2y   اوليان فيما بينها ، إذن حسب  678و  343لـكن
2yيقسم  343مبرهنة غوص    : 2و منه 343y k  : و منه 

343 2y k   معk  ( نجد:1، بالتعويض في المعادلة ) 

648 4y k   معk : و بالتالي . 

    ; 648 4;343 2x y k k    معk . 

( لدينا :2
7

0 2 3

7

1 7 7 1 7 7

1 7 49 434

    

    

       

   
  

و لدينا : 
5

0

5

1 5 5 25 125 625

1 125 625

     

   

        

  
 

7و منه : 49 434 125 625           : و منه 
343 648 76    : اذن حسب ما سبق

648 4x k     343و 2y k     لدينا ،
0 4   0و 4   0، من أجلk  : نجد 

4   2و  : و منه 
4 125 625(2)    : 1439اذن   

9و منه : 1448   . 
31448(أ( 3 2 181   و عليه الأعداد الطبيعية التي مكعب كل

هي  1448منها يقسم  1;2. 
)بـ( لدينا :  ; )PGCD a b d  اذن يوجد عددان طبيعيان اوليان
a'حيث :  'bو   a'فيما بينهما  da  و'b db  

'لدينا : 'd m a b da db     : أي' 'm da b   
3لدينا : 3117 1448m d  : و منه 

 3 3' ' 117 1448da b d    : و منه
 33 ' ' 117 1448d a b     : 3، نستنتج أن

d  1448يقسم 
و اعتماداً على السؤال السابق نستنتج أن :  1;2d  

1dإذا كان    : نجد 3
' ' 1331a b   3و 1331 11  

'اذن:  ' 11a b  : اذن   ' ' 1;11 , (11;1)a b   : و منه 
  1;11 , (11;1)ab  

2dاذا كان :    : نجد 3
' ' 64a b   3و 64 4  

'اذن:  ' 4a b  : و منه  ' ' 1;4 , (4;1)a b   و منه 
  2;8 , (8;2)ab   

الخلاصة :    1;11 , (11;1), 2;8 , (8;2)ab   
): نسمي  البرهان بالتراجع( 4 )P n  الخاصية من أجل كل عدد

n "طبيعي  6 6 10n " 
صحيحة ، لدينا P(1): نتحقق أن  1المرحلة  16 6 10  و منه

(1)P .محققة 
): نفرض أن 2المرحلة  )P n  صحيحة و نبرهن أن( 1)P n  صحيحة
، لدينا  6 6 10n  : و منه 6 6 36 10n    : اذن 

 16 6 10n إذن حسب البرهان بالتراجع الخاصية( )P n  صحيحة
 . nمن أجل كل عدد طبيعي 

 :10هو باقي قسمته على  14472026بـ( رقم آحاد العدد 

لدينا  2026 6 10: و منه 1447 14472026 6 10 :و منه 

  14472026 6 10  6)باستعمال السؤال السابق( اذن الباقي هو. 
 نقاط(4) :  الثانيالتمرين 
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نستنتج أن    n
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 و منه :
     0 11 1 ... 1n nT v v v       :أي 

0 1 ... 1 .. 1
n n

T v v v        : و منه
 1 1n nT S n   :إذن 11
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
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 نقاط(4)  التمرين الثالث :
 ( حساب الاحتمالات :1

1 1 1
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(B) 1 ( ) 1

56
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P P B

C
     حيث الحادثةB  الحصول

 كرات فردي( 3على كرات جداء أرقامها فردي )و لدينا 
- C اما 3: '' سحب ثلاث كرات مجموع أرقامها من مضاعفات ''

  أو  أو0  00أو 
 3 1 1 1 2 1 1 1 1

3 2 2 3 2 1 3 2 1

3
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20 5
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A)حساب - C)P   إما :N2+B0+V1  أوN1+B2+V0 
 N1+B2+V6أو 

1و منه : 1 1 1 1 1 1 1 1

1 1 1 2 1 1 2 1 1 5
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56 56

C C C C C C C C C
P

 
    

33و منه : 
(A C) ( ) ( ) ( )

56
P P A P B P A B       

و هي مكررة  2(أ( الأعداد الأولية في هذا الـكيس هي الرقم 2
 مرتان إذن :

 

 0;1;2X   أولين و منه :، لدينا ستة أعداد ليست أولية و عددان 
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)بـ( حساب )E X 4: لدينا

1

42
( )

56
i i

n

E X x p

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2026)و منه :  1447) 2026 ( ) 1447 2966.5E X E X    

( نقوم بإضافة 3 1n  كرة بيضاء يصبح لدينا في الـكيس 
1n  +حمراء إذن عدد عناصر 3خضراء+3كرة بيضاء  تكون 

   
2
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7 2 ! 5 !
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n n n
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n n
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    5 !n
 

2 2

7 (7 )(6 ) 13 42
n

A n n n n        و لدينا عدد امكانيات
سحب كرة بيضاء أو خضراء) 1 3n B V  :4أيn  ) : و منه 

   
2

4

(4 )(3 ) (2 )!(4 n)! (4 n)

4 2 ! 2 !
n

n n n
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n n


   
  

    2 !n
و  

2منه : 2

4 (4 )(3 ) 7 12
n

A n n n n        : و منه
2

2

7 12
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13 42
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P D
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 

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2حيث : nإيجاد قيمة 

2

7 12 7

13 42 15

n n

n n

 
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 
 هذا يكافئ : 

28 14 114 0n n   : 0لدينا  : 3و منهn  )مقبول( 
19أو 

0
4

n


   مرفوض ، لقد أضفنا 1n   كرة بيضاء إذن
3 1 2 أي أضفنا كرتين بيضاوين . 
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  نقاط(8) : الرابعالتمرين 
I )1 لدينا )lim ( ) 1

x
g x


  : و من جهة أخرى لدينا

2 2lim ( ) x x

x
a x b e a xe

 


   

0
2x

be


0

a  و عليه
1a  : و لدينا 2'( ) 1x

g x e x b
     : لدينا ، 

'(1) 0g   : أي 1 2 0e b
   ،2 0b  :2ومنهb   . 

)2اذن: ) 1 ( 2) x
g x x e

    
مستمرة و رتيبة )متناقصة تماماً( على المجال  g( لدينا 2

 2.85;2.86  :(2.85)و لدينا 0.98g    (2.86)و 1.03g   
(2.85)إذن :  1 (2.86)g g    و منه حسب مبرهنة القيم

)المتوسطة المعادلة  ) 1g x    تقبل حل وحيد  حيث
2.85 2.86 . 

)إشارة  ) 1g x  

 

 

II: حساب النهايات ) 
2 2lim ( ) lim 2 3 x x

x x
f x x e xe
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)'(أ( تبيان أن :2 ) ( ) 1f x g x   لدينا ،f قابلة للاشتقاق على

2و دالتها المشتقة هي :  2 2'( ) 2 (3 ) 2 ( 2)x x x
f x e e x e x
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f x e x g x

       
)'إشارة  )f x  من إشارة 

( ) 1g x  : و عليه 

 

 و دالتها المشتقة هي : قابلة للاشتقاق على f'بـ( لدينا 
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f x e e x
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لدراسة وضعية  Cf و   ندرس إشارة الفرق
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 -الثانيالموضوع تصحيح انتهى -                   
يا                       بالتوفيــــــــــــــــق في شهادة البكالور


