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الرياضيات 03 : المستوى
ونصف ساعات 04 : المدة الرياضيات : مادة في اختبار

: التالیین الموضوعین أحد یختار أن المترشح على
: الأوّل الموضوع

نقاط) 05) الأول: التمرین
Un+1 =

n + 1

e · n
Un بـ: U1 =

1

e
حیث N∗ على معرفة عددیة متتالیة (Un) (1 (I

Un > 0 : n معدوم غیر طبیعي عدد كل أجل من أنّه بالتراجع أثبت أ)
. تقاربها برر ، N∗ على تماما متناقصة (Un) المتتالیة أنّ استنتج ثمّ 1 و Un+1

Un
بین قارن ب)

Vn =
Un

e · n
ب: N∗ على معرّفة عددیة متتالیة (Vn) (2

. n بدلالة Vn عبارة جد ثمّ V1 الأول حدها جد , q =
1

e
أساسها هندسیة (Vn) المتتالیة أنّ أثبت أ)

lim
n→+∞

Un احسب ثمّ ، un = n · e−n : n طبیعي عدد كل أجل من أنّه استنتج ب)

أحسب ثمّ ، Sn = U1 +
1

2
U1 +

1

3
U3 + · · ·+ 1

n
Un حیث: Sn المجموع n الطبیعي العدد بدلالة أحسب (3

lim
n→+∞

Sn

Tn =
U1

V1

+
U2

V2

+
U3

V3

+ · · ·+ Un

Vn
حیث: Tn المجموع n الطبیعي العدد بدلالة أكتب (4

نقاط) 05) الثاني: التمرین
صحیحان. عددان y و x حیث ، (x, y) المجهول ذات (E) المعادلة نعتبر (I

11x − 24y = 1 · · · · · · (E)

. Z × Z في حلولا تقبل (E) أنّ تحقق (1
(E) المعادلة حل ثمّ . (E) للمعادلة خاصا حلا عین خوارزمیة باستخدام (2

b = 1024 − 1 و a = 1011 − 1 العددین نعتبر (II
. b و a من كلا یقسم 9 انّ بیّن (1

: فإنّ (E) للمعادلة (x, y) الحل كان مهما أنه بین (2
(1011x − 1)− 10(1024y − 1) = 9

. aM + bN = 9 حیث: N و M صحیحان عددان یوجد أنه استنتج ثم 1011x − 1 یقسم 1011 − 1 : ّن أ بین (3
. 9 لــ قاسم هو b و a للعددین قاسم كل أنّ بین (4

PGCD(a, b) : سبق مما إستنتج (5

4 من 1 صفحة
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نقاط) 05) الثالث: التمرین
(z − 1)(z2 − 2z + 2) = 0 : المعادلة C في حل (1 (I

لواحقها التي C و B ، A النقط نعتبر ، (O; u⃗, v⃗) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب المركب المستوي في (2
zC = −1 − i و zB = 1 − i ، zA = 1 + i الترتیب على

حقیقي. عدد
(

zA

zB

)2028

العدد انّ بیّن أ)

. ABC المثلث طبیعة استنتج ثمّ zC − zB

zA − zB
المركب العدد الأسي الشكل على أكتب ب)

طبیعته؟ .ماهي أضلاع متوازي ABCD الرباعي یكون حتى D النقطة لاحقة zD عیّن ج)
2+ i,−i, 2 الأرقام تحمل كریات وثلاث −5, 5,−i, i الأرقام تحمل كریات أربع على شفاف غیر كیس یحتوي (II

. كریتین الكیس من واحد آن في نسحب 5i, 5 الرقمین تحملان كرتین و ،
: التالیة الأحداث احتمال أحسب أ)

" مترافقین عددین تحملان كریتین على الحصول " : A
" حقیقي الآخر و صرف تخیلي أحدهما عددین تحملان كریتین على الحصول " : B

" الإشارة في متعاكسین عددین تحملان كریتین على الحصول " : C

نقاط) 05) الرابع: التمرین
المستوي في البیاني تمثیلها (C f ) و f (x) = x − e+ ln(1+ 2e−2(x−e)) ب: R على المعرّفة العددیة الدّالة f (I

cm. الوحدة )∥⃗i∥ = 1( . (O; i⃗, j⃗) المتجانس و المتعامد المعلم إلى المنسوب
f (x) = −x + e + ln(2 + e2(x−e)) : x حقیقي عدد كل أجل من أنّه تحقق 1)أ)

lim
x→−∞

f (x) و lim
x→+∞

f (x) أحسب ب)
تغیّراتها. جدول شكّل ثمّ f الدّالة تغیّر اتّجاه أدرس ج)

عند y = −x + e + ln(2) و y = x − e معادلتیهما: (D′) و (D) مقاربین مستقیمین یقبل (C f ) انّ بیّن 2)أ)
. الترتیب على −∞ و +∞

. (D′) و (D) لـ بالنسبة (C f ) وضعیة أدرس ب)
. (C f ) لــ تناظر محور y = ln(

√
2) + e المعادلة ذو (∆) المستقیم أنّ بیّن ج)

. (∆) و (D′) ، (D) المستقیمات و (C f ) المنحنى أنشىء (3
حقیقي. وسیط m ، y = mx − m

(

e +
ln(2)

2

)

+
ln(2)

2
معادلاتها التي المستقیمات هي (Dm) (4

A(
ln(2)

2
+ e;

ln(2)

2
) الثابتة النقطة تشمل المستقیمات جمیع أنّ بیّن أ)

f (x) = mx − m

(

e +
ln(2)

2

)

+
ln(2)

2
المعادلة حلول عدد m الحقیقي الوسیط القیم حسب ناقش ب)

الاول الموضوع إنتهى

4 من 2 صفحة
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: الثاّني الموضوع
نقاط) 05) الأول: التمرین

التالیة: z المجهول ذات المعادلة C المركبة الأعداد مجموعة في حل (1 (I
z2 −

√
3z + 1 = 0

لاحقاتها التي C و A, B النقط نعتبر (O; u⃗, v⃗) المتجانس و المتعامد المعلم إلى منسوب المركب المستوي (II
حیث: الترتیب, على zC و zB, zA

. zC = zB و zB =

√
3

2
+ i

1

2
, zA =

1

2
+ i

√
3

2
(

zA

zB

)n

=
1 + i

√
3

2
: یكون بحیث n الطبیعي العدد قیم عین ثم الأسي الشكل على zB و zA اكتب (1

. OBC المثلث طبیعة وحدد zB

zC
= ei π

3 أن: تحقق (2
. الممیزة عناصره تعیین یطلب r بدوران C صورة هي B أن: استنتج (3

|z| =
∣

∣

∣

∣

∣

z −
√

3 + i

2

∣

∣

∣

∣

∣

: تحقق التي z اللاحقة ذات المستوي من M النقط مجموعة (Γ) نسمي (III

. (Γ) المجموعة طبیعة عین (4
نقاط) 05) الثاني: التمرین

. صحیحین عددین y و x : حیث ، 21x − 12y = 6 · · · · · · (E) المعادلة نعتبر (I
Z × Z في حلولا تقبل (E) المعادلة أنّ بیّن أ)

. (E) المعادلة Z2 في حل ثمّ ، y ≡ 3[7] فإنّ: (E) للمعادلة حلولا (x, y) كانت إذا أنّه أثبت ب)
. 9 لـ مضاعف من x + y تحقق: التي ، (E) المعادلة حلول (x, y) الثائیات جمیع استنتج ج)

. b = 7n + 3 و a = 4n + 2 للعددین الأكبر المشترك القاسم d = PGCD(a, b) و طبیعي عدد n (II
PGCD(a, b) = PGCD(n + 1; 2) : انّ بیّن أ)

. d لـ الممكنة القیم n الطبیعي العدد قیم حسب عیّن ب)
PGCD(4 × 20251446 + 2 ; 7 × 20251446 + 3) : استنتج ج)

نقاط) 05) الثالث: التمرین
تحمل حمراء كریات أربع و ، 3, 2, 2, 1, 0 الأرقام تحمل بیضاء كریات خمس على شفاف غیر كیس یحتوي (I
بینها التمییز یمكن لا و متماثلة الكریات كل ) 3, 2 الرقمین تحملان خضراوین كرتین و 2, 2, 1, 1 الأرقام

الأحداث: نعتبر و كریات ثلاث الكیس من واحد آن في عشوائیا نسحب . ( باللمس
" اللّون نفس من كریات ثلاث على الحصول " : A
" الرّقم نفس من كریات ثلاث على الحصول " : B

" الجزائري العلم ألوان تحمل كریات ثلاث على الحصول " : C

P(C ∩ B), P(B ∪ C), P(C), P(B), P(A) : التالیة الاحتمالات أحسب (1
. الكیس في المتبقیة الحمراء الكریات عدد سحب بكل یرفق الذي ، X العشوائي المتغیّر نعتبر (2

. X العشوائي المتغیّر قیم عیّن أ)
. الریاضیاتي أمله احسب و X العشوائي المتغیّر احتمال قانون عرّف ب)

4 من 3 صفحة
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نقاط) 05) الرابع: التمرین
إلى المنسوب المستوي في البیاني تمثیلها (C f ) و f (x) = 4xe−x2 بــ: [0;+∞[ على المعرّفة الدّالة f (I

( (cm) الوحدة , ∥⃗i∥ = ∥⃗i∥ = 2) (O; i⃗, j⃗) المتجانس و المتعامد المعلم
lim

x→+∞
f (x) أحسب (1

تغیّراتها. جدول شكّل ثمّ . [0;+∞[ المجال على f الدّالة تغیر اتّجاه أدرس (2
. (C f ) انشىء ثمّ . المبدأ في (C f ) للمنحنى (∆) المماس نصف معادلة عيّ (3

(C f ) بـ المحدد المستوي من A الحیز مساحة (cm2) بــ استنتج ثمّ a =
∫ 1

0
f (x)dx حیث: a العدد قیمة جد (4

. x = 1 معادلته الذي المستقیم و الاحداثیات محوري حاملي و
: یلي بما [0,+∞[ المجال على المعرّفة fn العددیة الدّالة نعتبر .n ≥ 2 حیث: طبیعي عدد n (II

fn(x) = 4xne−x2

lim
x→+∞

fn(x) استنتج ثمّ , e−x2
< e−x لدینا: x > 1 حیث: x حقیقي عدد كل أجل من أنّه بیّن (1

تغیّراتها. جدول شكّل ثمّ ، fn الدّالة تغیّر اتّجاه ادرس (2
. fn(Un) = 1 بحیث: ]0, 1[ المجال من Un حقیقي عدد یوجد أنّه بیّن (3

. fn+1(Un) = Un انّ: تحقق (4
− ln(4)

n
< ln(Un) <

1

n
− ln(4)

n
: أن بیّن (5

. (Un) نهایة L قیمة استنتج (6
الثاني الموضوع إنتهى

4 من 4 صفحة








































