
 

 
 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 

 الحرّيةالثانوية:                                                   مديرية التربية لولاية قسنطينة          
 ثانوي   ثالثة المستوى:                                     رياضيات                                          ال المادة:

 5المعامل:                                                                        علوم تجريبية  الشعبة: 
 2024ماي  13الإثنين 

 ساعات وَنصف ساعة  3المدة:                        البكالوريا البيضاء                        2024دورة ماي 
 : ختار أحد الموضوعين التاليينتأن  ة على المترشح

 الموضوع الأول 

 ن(:  4التمرين الأول )
 . 𝐹وَللوجه بـ   𝑃نرمي قطعة نقدية مزيفّة مرة واحدة، نرمز للظهر بالرمز   (1

أحسبي إحتمال كل من الظهر وَالوجه علمًا أنّ إحتمال ظهور الظهر يسُاوي أربع مرات إحتمال ظهور  
 الوجه. 
𝑛مرة حيث:  𝑛نرمي الآن قطعة نقدية    (2 ≥  ،نسُمي الحادثتين:  1

 𝐴 :»   حادثة الحصول على الوجه مرة واحدة على الأقل خلال𝑛  رمية « . 
 .» 𝑛ثة الحصول على الوجه في الرمية  دحا« : 𝐹𝑛وَ  

 .𝑃(𝐹3̅̅̅) وَ   𝑃(𝐹3)أحسبي الإحتمالين   -أ

𝑃(𝐴)بيّني أنّ:   - ب = 5𝑛−4𝑛5𝑛. 

𝑛نفرض في كل مما يلي:   (3 = 3. 
 ثمُّ يرمي القطعة النقدية السابقة، وَمن أجل كل رمية نعتبر:  30𝐷𝐴يضع اللاعب في البداية مبلغ قيمته  

 .3𝑘𝐷𝐴ظهور الوجه ثلاث مرات يكسب اللاعب   -
 . 6𝑘𝐷𝐴ظهور الوجه مرتين يكسب اللاعب  -
 . 5𝑘𝐷𝐴ظهور الوجه مرة واحدة يكسب اللاعب   -
 ظهور الظهر ثلاث مرات لا يكسب اللاعب شيئاً. -

 من أجله يربح اللاعب من خلال الفرق بين ما يدفعه وَما يكسبه. الذي  𝑋نعتبر المتغيرّ العشوائي  
 ؟𝑋ماهي القيمّ الممكنة للمتغيّر العشوائي   -أ

 .𝑋عرّفي قانون الإحتمال للمتغيرّ العشوائي   - ب
 ؟ م اللعبة منظّ تكون اللعبة في صالح  𝑘إبتداءً من أية قيمة للعدد الطبيعي   -جـ 

𝑢0المعرّفة بحدهّا الأول:  (𝑢𝑛)لتكن المتتالية   ن(: 4التمرين الثاني ) =   𝑛،وَمن أجل كل عدد طبيعي   0
𝑢𝑛+1 بــ: = √𝑢𝑛23 + 8. 

0 فإنّ: 𝑛برهني بالتراجع أنّه من أجل كل عدد طبيعي   (1 ≤ 𝑢𝑛 ≤ 2√3 . 
𝑣𝑛بـــ:  ℕالمعرّفة على   (𝑣𝑛)نعتبر المتتالية   (2 = 12 − 𝑢𝑛2. 

 يطُلب تعيين أساسها وَحدهّا الأول.  هندسية، (𝑣𝑛)بيّني أنّ المتتالية   -أ
 .𝑛بدلالة   𝑢𝑛، ثمُّ إستنتجي عبارة  𝑛بدلالة   𝑣𝑛عبرّي عن   - ب
 . lim𝑛→+∞𝑢𝑛أحسبي   -جـ
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𝑆𝑛حيث:    𝑆𝑛المجموع    𝑛أحسبي بدلالة   (3 = 𝑢02 + 𝑢12+. . . +𝑢𝑛2    ثمُّ أحسبي،lim𝑛→+∞𝑆𝑛 . 

 ن(: 5)الثالث التمرين 
𝑧2 حيث :  ℂفي مجموعة الأعداد المركبة   (𝐸)نعتبر المعادلة   1) − (1 + 5𝑖)𝑧 − 8 + 4𝑖 = 0. . . . . . (𝐸) 

8)الجذور التربيعية للعدد المركب  ي جٍد -أ − 6𝑖). 
 .(𝐸)المعادلة  ℂحليّ في   - ب

المركب2 المستوي  إلى معلم متعامد متجانس    ( في  ;𝑂)المنسوب  𝑢⃗ ; 𝑣 )،   النقط ذات    𝐶  وَ   𝐴   ، 𝐵نعتبر 
𝑧𝐴 اللواحق: = 𝑖 ، 𝑧𝐵 = 2 + 2𝑖  َو𝑧𝐶 = −1 + 3𝑖 . 

𝑧𝑀 ذات اللاحقة:  𝑀لتكن النقطة  وَ  = 𝑚 :حيث،𝑚 ∈ ℂ∗. 
 في إستقامية. 𝑀 وَ 𝑂، 𝐶حتى تكون النقط   𝑀  مجموعة النقط (Γ)  طبيعة   عيّني -أ

 .𝑂قائم في   𝑂𝐶𝑀يكون المثلث    حتى  𝑀  مجموعة النقط (∆)  طبيعة   عيّني - ب
 معللةً إجابتك.  𝐴𝐵𝐶حددّي طبيعة المثلث   -جـ

 .2−وَالنسبة    𝐴ذو المركز   𝐻، وَالتحاكي   𝜋2وَزاويته     𝐴 مركزه الذي  𝑅 نعتبر الدوران( 3

 .𝐻 وَ  𝑅أكتبي العبارة المركبة للتحويلين   - أ    
𝑇 المعرّف بــ:  𝑇حويل النقطي طبيعة الت عيّني   -ب      = 𝑅 ∘ 𝐻 (،∘ .)هو رمز التركيب: 
 في إستقامية.   ′𝐶  وَ  𝐴  ، 𝐵،برهني أنّ النقط   𝑇بالتحويل   𝐶صورة النقطة   ’𝐶لتكن   -جـ     
 تنتمي إلى نفس الدائرة. 𝑀 وَ 𝐴 ، 𝐵 ، 𝐶حتى تكون النقط   𝑀مجموعة النقط   (Υ)عيّني  4)  

 ن(: 7) رابعالالتمرين 

   (Ι   نعتبر الدالة𝑔   0[ المعرّفة على; 𝑔(𝑥)بــ: ]∞+ = 𝑥 − 2 + 12 𝑙𝑛𝑥. 

 وَشكّلي جدول تغيّراتها.  𝑔أدرسي تغيرّات الدالة  (1
𝑔(𝑥) المعادلة:بيّني أنّ  (2 = 1.7حيث:  𝛼تقبل حلًا وحيداً   0 < 𝛼 < 1.8. 
;0[ على  𝑔(𝑥)إستنتجي إشارة   (3 +∞[  . (ΙΙ  نعتبر الدالة𝑓  المعرّفة على ]0; 𝑓(𝑥)بــ:]∞+ = − 78 𝑥2 + 𝑥 − 14 𝑥2𝑙𝑛𝑥. 
;𝑜)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد وَالمتجانس   (𝐶𝑓)  وَليكن  𝑖 ; 𝑗 )    : حيث ‖𝑖 ‖ = ‖𝑗 ‖ = 2𝑐𝑚. 
 . lim𝑥→+∞𝑓(𝑥)وَ  lim𝑥>→0𝑓(𝑥)أحسبي   (1

𝑓′(𝑥)موجب تمامًا، فإنّ: 𝑥أثبتي أنهّ من أجل كل عدد حقيقي   (2 = 𝑥𝑔(1𝑥). 

 .𝑓شكّلي جدول تغيّرات الدالة  (3

𝑓(1𝛼)بيّني أنّ:  (4 = 1+4𝛼8𝛼2  ثمُّ إستنتجي حصرًا للعدد،𝑓(1𝛼) (. 2−10.)تدُوّر النتائج إلى 

;0[على المجال   (𝐶𝑓) أرسمي ثمُّ  𝑓(3)أحسبي   (5 3] . 

 (ΙΙΙ  لتكن الدالةℎ   0[ المعرّفة على; ℎ(𝑥)بــ:]∞+ = 𝑥2𝑙𝑛𝑥. 1 )  بدلالة  بإستعمال المكاملة بالتجزئة، أحسبي𝜆  التكامل∫ ℎ(𝑥)𝑑𝑥𝜆2:حيث،𝜆 >   ذووَحامل محور الفواصل وَالمستقيمين     (𝐶𝑓)مساحة الحيزّ للمستوي المحددّ بالمنحنى    𝜆بدلالة    إستنتجي ( 2 .2
𝑥: المعادلتين = 𝑥 وَ  2 = 𝜆. 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ
 إنتهى الموضوع الأول

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  4من    2ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ الصفحة  



 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ
 الموضوع الثاني 

 ن(:  4التمرين الأول )
 𝐷1 َو𝐷2   زهرتي نرد، النرد𝐷1   مغشوش وَله كل وجهين يحملان نفس الرقم𝑘  :حيث 

 𝑘 ∈ {1; 2;  . 𝑘إحتمال ظهور الوجه الذي يحمل الرقم  𝑢𝑘. نرمز بـ ـ{3
 .  14،علمًا أنّ هذه الأعداد تشُكّل حدود متتابعة لمتتالية حسابية أساسها  𝑢3وَ  𝑢1 ،𝑢2أحسبي   (1

𝑝 حيث:𝑝 ليس مغشوش وَله كل ثلاث وجوه تحمل نفس الرقم   𝐷2النرد (2 ∈ {1; 2}. 

 .𝑝إحتمال ظهور الوجه الذي يحمل الرقم   𝑣 𝑝نرمز بـ   

 . 𝑣 2وَ  𝑣 1أحسبي   •
الذي يسُاوي جداء رقمي   𝑋في آنٍ واحد، وَنعتبر المتغيّر العشوائي   𝐷2وَ  𝐷1نرمي النردين   (3

 بعد السقوط.  𝐷2وَ  𝐷1الوجهين العلويين للنردين 
 . 𝑋عرّفي قانون الإحتمال للمتغيرّ العشوائي  -أ    
𝜎(2024أحسبي  -ب      − 1445𝑋). 
 ن(:  4)ثاني  التمرين ال

}كما يلي:  ℕمتتالية هندسية متزايدة تمامًا معرّفة على  (𝑡𝑛) لتكن  𝑡0 + 𝑡1 + 𝑡2 = 7ln2    𝑡0 × 𝑡1 × 𝑡2 = 8(ln2)3. 

 . 𝑡2وَ  𝑡0ثمُّ   𝑡1أحسبي الحدود   (1
 .𝑛بدلالة   𝑡𝑛، ثمُّ أكتبي  (𝑡𝑛)للمتتالية    𝑞الأساس   إستنتجي (2
𝑡𝑛 الذي يحُقق: 𝑛جِدي أصغر قيمة للعدد الطبيعي   (3 ≥ ln22974. 

𝑆𝑛} حيث:  𝑛بدلالة   𝑃𝑛وَالجداء 𝑛بدلالة  𝑆𝑛أحسبي المجموع   -أ (4 = 𝑡0 + 𝑡1+. . . +𝑡𝑛𝑃𝑛 = 𝑡0 × 𝑡1 ×. . .× 𝑡𝑛   . 

𝑆′𝑛 حيث:  𝑛بدلالة   𝑆′𝑛إستنتجي  -ب      = ln(𝑡0) + ln(𝑡1)+. . . +ln(𝑡𝑛). 
𝑆′′𝑛 حيث: 𝑛بدلالة   𝑆′′𝑛أحسبي  -جـ      = 𝑡02024 + 𝑡12024+. . . +𝑡𝑛2024. 

 ن(:  5)ثالث التمرين ال
;𝑂)في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد متجانس   𝑢⃗ ; 𝑣 )  نعتبر النقط،𝐴 ، 𝐵 َو 𝐶   التي لاحقاتها

𝑍𝐴  على الترتيب: = −1 + √3𝑖 ، 𝑍𝐵 = 𝑍𝐴̅̅ 𝑍𝐶وَ  ̅ = 2 . 
 على الشكل الأسي.    𝑍𝐵−𝑍𝐶𝑍𝐴−𝑍𝐶أكتبي العدد المركب:  -أ (1

 . 𝐴𝐵𝐶إستنتجي طبيعة المثلث  -ب
 .𝐴𝐵𝐶المحيطة بالمثلث   (𝛶)الدائرة   مركز وَنصف قطر 𝜔عيّني  -جـ

𝑍𝑍̅التي تحُقق:  𝑀(𝑍)للنقط   (Γ)عيّني طبيعة وَعناصر المجموعة   -أ (2 + 2(𝑍 + 𝑍̅) = 0 . 
 . (Γ)تنتميان إلى المجموعة   𝐵وَ  𝐴تحققي أنّ النقطتين  -ب

 .𝜋3وَزاويته   𝐴الدوران الذي مركزه النقطة   𝑟ليكن   (3

 .𝑟بالدوران   𝐵عيّني صورة النقطة   -أ
 . 𝑟بالدوران   𝐶صورة النقطة   𝐷لاحقة النقطة    𝑍𝐷عيّني   - ب
 .𝐴𝐵𝐶𝐷إستنتجي طبيعة الرباعي  -جـ
 . 𝑟بالدوران  (Γ)،ثمُّ إستنتجي صورة المجموعة   𝑟بالدوران  𝛺عيّني صورة النقطة  -د

 
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  4من    3ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ الصفحة  



 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـ
𝑔(𝑥)بــ: ℝ المعرّفة على   𝑔نعتبر الدالة  Ι) ن(:  7)رابع التمرين ال = 1 − (𝑥2 + 1)𝑒−𝑥. 

 وَشكّلي جدول تغيّراتها.  𝑔أدرسي تغيرّات الدالة  (1
𝑓(𝑥)بــ:ℝ المعرّفة على  𝑓نعتبر الدالة  𝑔(𝑥)  . (ΙΙ،ثمُّ إستنتجي إشارة  𝑔(0)أحسبي   (2 = 𝑥 − 1 + (𝑥2 + 2𝑥 + 3)𝑒−𝑥. 
;𝑜)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد وَالمتجانس   (𝐶𝑓)  وَليكن  𝑖 ; 𝑗 )    : حيث ‖𝑖 ‖ = ‖𝑗 ‖ = 1𝑐𝑚. 
 . lim𝑥→+∞𝑓(𝑥)  أحسبي-أ (1

:(𝐷)تحققي أنّ المستقيم  -ب 𝑦 = 𝑥 −  . (∞+)عند  (𝐶𝑓)مستقيم مقارب مائل للبيان   1
 . (𝐷)بالنسبة إلى (𝐶𝑓)أدرسي وضعية البيان -جـ

𝑓(𝑥)فإنّ:   𝑥أثبتي أنّه من أجل كل عدد حقيقي   -أ (2 = 𝑥2+2𝑥+3+𝑥𝑒𝑥−𝑒𝑥𝑒𝑥. 

   .lim𝑥→−∞𝑓(𝑥)أحسبي   -ب

 .𝑓هي الدالة المشتقة للدالة ′𝑓 ،حيث: 𝑔(𝑥)بدلالة   𝑓′(𝑥)أكتبي   -أ (3
 ،ثمُّ شكّلي جدول تغيرّاتها.  𝑓إستنتجي إتجاه تغيرّ الدالة -ب

ℎ(𝑥)بــ: ℝالمعرّفة على  ℎلتكن الدالة  (4 = 𝑓(𝑥) − 𝑥   وَالمستقيم،(𝑑): 𝑦 = 𝑥 . 
ℎ(𝑥) بيّني أنّ المعادلة: -أ = 2حيث:  𝛼تقبل حلًا وحيداً  0 < 𝛼 < 3. 

 .(𝑑)بالنسبة إلى  (𝐶𝑓)للبيان  إستنتجي الوضعية النسبية  - ب

−)𝑓حسبي  أ (5 32−[على   (𝐶𝑓)وَالبيان   (𝑑)، (𝐷)المستقيمين   سمي ثمُّ أر (32 ; +∞[. 

𝑥بيّني أنّ الدالة: -أ  (6 ⟼ (𝑥2 + 2𝑥 + 2)𝑒−𝑥   :هي دالة أصلية للدالة𝑥 ↦ −𝑥2𝑒−𝑥. 
 .𝑥𝑒−𝑥𝑑𝑥∫، التكامل:  𝑥بإستعمال التكامل بالتجزئة، أحسبي بدلالة العدد الحقيقي  -ب
وَالمستقيمين    (𝑑)وَالمستقيم    (𝐶𝑓)مساحة الحيزّ للمستوي المحددّ بالمنحنى  ،    𝛽بدلالة    حسبي أ  -جـ

𝑥 ذو المعادلتين: = 𝑥 وَ  3 = 𝛽 :حيث،𝛽 > 4. 
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 إنتهى الموضوع الثاني
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