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  4من  1الصفحة 

وصʙʻوق ȑʨʱʴǽ على ʢǼاقʧʽʱ خʹʛاوʧȄ وثلاث ʢǼاقات   -1،  -2،  2،  1،  1،  1حʛʳ نʛد مȞعʖ مʨʱازن ʴǽʺل الأرقام  
 ʝʺاللǼ هاʻʽب ʜʽʽʺʱال ʧȞʺǽ اء لاʛʺح  

نقʨم بʛمي حʛʳ الʛʻد مʛتʧʽ مʱʱالʧʽʱʽ على الʨʱالي ونهʙʳǼ ʦʱاء رقʺي الʨجهʧʽ الʺʸʴʱل علʽهʺا 
ʰجʨام  ʖʴʶاقات نʢǼ وق ثلاثʙʻʸال ʧم  ʙفي آن واح
ʰسال ʧʽʺقʛاء الʙاإذا ؗان ج  ʖʴʶن ʧʽʱاقʢǼ وقʙʻʸال ʧم  ʙفي آن واح. 

 ʖجʨهʺا مʽل علʸʴʱʺال ʧʽʺقʛاء الʙج. "  
  " .لا تʨجʙ أʢǼ ȑاقة خʹʛاء مʧ الʢʰاقات الʺȃʨʴʶة 

 " .تʨجʢǼ ʙاقة واحʙة فقȌ خʹʛاء مʧ الʢʰاقات الʺȃʨʴʶة 
تʚʺʻج هʚه الȃʛʳʱة  أنʜʳ شʛʳة الإحʱʺالات الʱيث𝑃   ʦ  " .تʨجʢǼ ʙاقʧʽʱ خʹʛاوʧȄ مʧ الʢʰاقات الʺȃʨʴʶة  𝑃(   ʖʶاح ʦث𝑃௏మ(𝐴) 

ʱʶǽفʙʽ الʨȃʜن مʧ تʵفǽ ، ʠʽقʛʱح أحʙ الʺʱاجʛ على زȃائʻه تʵفʽʹا مʧ خلال الȃʛʳʱة الʶاǼقة 
الʺʱغʛʽ العʨʷائي الʶǽ ȑʚاو𝑋  ȑولʵ ، ʧȞʽفʠʽ على الʢʰاقات الʛʺʴاء خʹʛاء يʦʱ سʰʴها ولا ت
 

  .ثʦ احʖʶ أمله الȄʛاضʽاتي  𝑋عʛف قانʨن الإحʱʺال للʺʱغʛʽ العʨʷائي 

ʰة   ʛؗʺاد الʙعة الأعʨʺʳحل في مℂ  2:  الʺعادلة)(zଶ + 6z + 34) = 0
  ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺفي ال ʛʰʱنع(𝑂; uሬ⃗ , vሬ⃗ )

   ،𝑧஻ = −3 + 5𝑖     ،𝑧௖ = 𝑧஻തതത  .  
 ȑʛʰʳل الȞʷعلى ال ʖʱاك   ʖ ʛؗʺد الʙالع௭ಳି௭ಲ௭಴ି௭ಲ   ل الأسيȞʷعلى ال ʦث

 ʘلʲʺعة الʽʰʡ جʱʻʱاس𝐴𝐵𝐶  .  
مʨʱازȑ أضلاع ثʦ حʙد بʙقة ʽʰʡعʱه  𝐴𝐵𝐷𝐶حʱى ʨȞǽن الȃʛاعي  𝐷عʧʽ لاحقة الʻقʢة 

 Ȍقʻعة الʨʺʳم𝑀  ذات اللاحقة𝑧   Șقʴي تʱوال := | 𝑧 ഥ − 𝑧஻|
 

  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الأول 
حʛʳ نʛد مȞعʖ مʨʱازن ʴǽʺل الأرقام  

 ʝʺاللǼ هاʻʽب ʜʽʽʺʱال ʧȞʺǽ اء لاʛʺح
نقʨم بʛمي حʛʳ الʛʻد مʛتʧʽ مʱʱالʧʽʱʽ على الʨʱالي ونهʙʳǼ ʦʱاء رقʺي الʨجهʧʽ الʺʸʴʱل علʽهʺا 

- ʧʽʺقʛاء الʙإذا ؗان ج ʰجʨم
- ʰسال ʧʽʺقʛاء الʙإذا ؗان ج

جʙاء الʛقʺʧʽ الʺʸʴʱل علʽهʺا مʨج𝐴  " ʖ   : عʛʰʱ الأحʙاث الʱاǽةن
 𝑉଴  " ةȃʨʴʶʺاقات الʢʰال ʧاء مʛʹاقة خʢǼ ȑأ ʙجʨلا ت
  𝑉ଵ " ةȃʨʴʶʺاقات الʢʰال ʧاء مʛʹخ Ȍة فقʙاقة واحʢǼ ʙجʨت
  𝑉ଶ " ةȃʨʴʶʺاقات الʢʰال ʧم ʧȄاوʛʹخ ʧʽʱاقʢǼ ʙجʨت

(𝐴):  بʧʽ أن    -1 = ହଽ
(𝑉ଶ):  بʧʽ أن   -2 = ଵଽଽ଴
ǽقʛʱح أحʙ الʺʱاجʛ على زȃائʻه تʵفʽʹا مʧ خلال الȃʛʳʱة الʶاǼقة  -3

خʹʛاء يʦʱ سʰʴها ولا ت
 .يʸʴʱل علʽه الʨȃʜن 

عʛف قانʨن الإحʱʺال للʺʱغʛʽ العʨʷائي  -
  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الʰاني 

ʰة   -1 ʛؗʺاد الʙعة الأعʨʺʳحل في م
2-   ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺفي ال ʛʰʱنع

ʖʽتʛʱال  𝑧஺ = 2      ،
اكʖʱ على الȞʷل الȑʛʰʳ    - أ        

اسʱʻʱج ʽʰʡعة الʺʲلʘ   -ب       
عʧʽ لاحقة الʻقʢة    -جـ        

3-  ʧʽع(𝐸)  Ȍقʻعة الʨʺʳم



  4من  2الصفحة 
 

 ʖالʰال ʥȂʙʸʯ5(ال ȉنقا:(  (u୬) ها الأʙʴǼ فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺول الu଴ = n   :u୬ାଵو مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي  2 = 2un−1un  
n   :u୬بʛهǼ ʧالʛʱاجع انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي ) أ) 1 > 1  .  

  .انها مʱقارȃة  ثʦ بʧʽ (u୬)الʺʱʱالʽة ادرس اتʳاه تغʛʽ   )ب    
2(  (v୬) فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺعلى  الℕ بـ    :v୬ = 1un−1  
  .حʶابʽة ʢǽلʖ تعʧʽʽ اساسها وحʙها الأول  (v୬)أن الʺʱʱالʽة  بʧʽ) أ

  . nبʙلالة  v୬اكʖʱ    )ب
𝑛  :u୬اسʱʻʱج انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي )   جـ = n+2n+1 ا ʦث ʖʶحlim୬⟶ାஶ u୬ .  
𝑛  :   S୬نʹع مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي    )3 = ln(u଴) + ln(uଵ) + ⋯ + ln(u୬)  
SଵتʴقȘ أن   -أ = ln 3  

𝑛     :S୬انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي بين   -ب = ln(𝑛 + 2)  
S୬: بحيث  𝑛عين أصغر عدد طبيعي   -جـ  > 8 .  

  ):نقاȉ 7(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع 
I.  ʧؔʱل𝑔  فة علىʛّة الʺعǽدʙالة العʙالℝ   بـ  : 𝑔(𝑥) = (2𝑥 + 1)𝑒௫ − 1.  

 . 𝑔أدرس تغʛʽات الʙالة  )1
2( ʖʶاح  𝑔(0) جʱʻʱاس ʦإشارة  ث𝑔(𝑥)  علىℝ . 

II.  الةʙال ʧؔʱل𝑓  فة علىʛالʺعℝ بــ  :𝑓(𝑥) = 𝑥(1 − 𝑒ି௫)ଶ .  
൫𝑂ሬ⃗تʺʽʲلها الʽʰاني في الʺȑʨʱʶ الʺʨʶʻب إلى الʺعلʦ الʺʱعامʙ الʺʳʱان൫𝐶௙൯  ʝنʶʺي       ; 𝚤, 𝚥൯ .   

 . ∞+وعʙʻ  ∞−ع𝑓  ʙʻالʙالة  حʖʶ نهاǽةا )1
𝑦:  حǽ(∆)  ʘʽقʰل مʱʶقʽʺا مقارȃا مائلا  ൫𝐶௙൯بʧʽ أن    -أ )2 = 𝑥  معادلة له. 

 . (∆)و  ൫𝐶௙൯ادرس الʨضع الʰʶʻي لـ   -ب
ℝ  :𝑓ᇱ(𝑥)م𝑥  ʧبʧّ̔ أنه مʧ أجل ؗل  -أ )3 = (𝑒ି௫ − 1)𝑔(−𝑥) ، 

 .هاثʦ شȞل جʙول تغʛʽات 𝑓اسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة    - ب
 .0في الʻقʢة ذات الفاصلة  ൫𝐶௙൯مʺاس الʺʻʴʻى  (𝑇)اكʖʱ معادلة للʺʱʶقʦʽ    -أ )4

  . (𝑇)و  ൫𝐶௙൯ادرس الʨضع الʰʶʻي لـ    -ب
  .ʢǽلʖ تعʧʽʽ إحʙاثʽʽها  ǽ𝐴قʰل نقʢة انعʢاف  ൫𝐶௙൯أن  اسʱʻʱج   -ج   
 . ൫𝐶௙൯و  (𝑇)،  (∆)أنʷئ    )5
𝑓(𝑥): عʙد و اشارة حلʨل الʺعادلة  𝑚ناقʞ بʽانʽا وحʖʶ قʦʽ الʨسȌʽ الʴقʽقي   )6 = 𝑚𝑥  
𝑦: الʺʱʶقʽʺات الʱي معادلاتها  و ൫𝐶௙൯احʖʶ مʶاحة الʜʽʴ الʺȑʨʱʶ الʺʙʴد ǽالʺʻʴʻى  )7 = 𝑥  ،𝑥 = 𝑥و  0 = 1  
  

  انʯهى الʦʸضʦع الأول



  4من  3الصفحة 
 

    ʰانيالʦʸضʦع ال

  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الأول 
  كȑʨʱʴǽ ʝʽ على تʶعة Ȅʛؗات لا نفʛق بʻʽها Ǽاللʺʝ مʨزعة ؗʺا يلي 

  . -1،  1و ʱȄʛؗان خʹʛاوان مʛقʺة بـ  1،  1،  -1وثلاثة Ȅʛؗات حʺʛاء مʛقʺة بـ  1،  1،  0،  0أرȃع Ȅʛؗات بʽʹاء مʛقʺة بـ 
 ʙات في آن واحȄʛؗ ا ثلاثʽائʨʷع ʖʴʶن.  

  " .لى ثلاث Ȅʛؗات جʙاء أرقامها معʙوم الʨʸʴل ع"  𝐶  " . على Ȅʛؗة حʺʛاء على الأكʛʲالʨʸʴل "  𝐵  ."  الʨʸʴل على ثلاث Ȅʛؗات تʴʺل الألʨان الʲلاثة "  𝐴 :احʖʶ احʱʺال الأحʙاث الʱالʽة  )1
   2 ( ʧȞʽل𝑋 ةʽل عʺلȞǼ Șفʛي ȑʚائي الʨʷالع ʛʽغʱʺال ʖʴة  سȃʨʴʶʺات الȄʛؔع أرقام الʨʺʳم.  
  .واحʖʶ أمله الȄʛاضʽاتي   𝑋للʺʱغʛʽ العʨʷائي  عʛف قانʨن الإحʱʺال ) أ     

𝑉(−2𝑋اسʱʻʱج قʽʺة )  ب     + 2024) .  
  ):نقاȉ 4(الʥȂʙʸʯ الʰاني 

  :مع الʛȄʛʰʱ في ؗل حالة مʧ الʴالات الʱالʽة  أجʽʴʸǼ ʖح أو خʢأ 
1-    ∫ ln 𝑥𝑥2 𝑑𝑥௘ଵ = 1 − ௘ଶ 
2-   ʝانʳʱوم ʙعامʱم ʦب إلى معلʨʶʻم ȑʨʱʶʺال(𝑂; 𝚤, 𝚥). الةʙاني للʽʰل الʽʲʺʱال𝑓  فة علىʛالʺعℝ− {3}  

𝑓(𝑥):  بـ  = 𝑥ଶ − 6𝑥 + 8 − ln(𝑥 − 3)ଶ  هʱمعادل ʛʣاʻر تʨʴل مʰقǽ  :𝑥 = 3 .  
2ଶ௫الʺعادلة     -3 + 2௫ − 2 =  . ℝتقʰل حلʧʽ مʱʵلفʧʽ في  0
𝑔(𝑥):  بـ   ℝالʺعʛفة على  𝑔الʙالة    -4 = ln൫𝑥 + √𝑥ଶ + 1൯ ة هي دالةǽدʛف .  

 ʖالʰال ʥȂʙʸʯ5(ال ȉنقا:(  (u୬) ها الأʙʴǼ فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺول الu଴ = n   :u୬ାଵو مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي  3 = 1 + ଵଷ (u୬ − 1)ଶ  
n   :1بʛهǼ ʧالʛʱاجع انه مʧ أجل ؗل عʙد ʽʰʡعي ) أ) 1 < u୬ ≤ 4  .  

  .انها مʱقارȃة  ثʦ بʧʽ (u୬)الʺʱʱالʽة ادرس اتʳاه تغʛʽ   )ب    
2(  (v୬) فةʛة الʺعǽدʙة العʽالʱʱʺعلى  الℕ بـ    :v୬ = ln ቀun−1ଷ ቁ  
  .ʢǽلʖ تعʧʽʽ حʙها الأول  2هʙʻسʽة أساسها  (v୬)أن الʺʱʱالʽة  بʧʽ) أ

lim୬⟶ାஶحʖʶ ثʦ ا 𝑛بʙلالة   u୬و  v୬اكʖʱ    )ب u୬ .  
𝑛      :𝑃௡نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ) 3 = (u଴ − 1)(uଵ − 1) × … (u୬ିଵ − 1)  

                                                                                              . nبدلالة  𝑃௡احسب  -



  4من  4الصفحة 
 

  ):نقاȉ 7(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع 
I.  الةʙال ʛʰʱنع𝑔 فةʛال  الʺعʳʺ1[على ال; 𝑔(𝑥):   كʺا يلي  ]∞+ = (𝑥 − 1)ଶ − 2 ln(𝑥 − 1)  

  . 𝑔الʙالة  غʛʽاتادرس ت  )1

;1[على الʺʳال  𝑔(𝑥)اشارة  حʙد   )2 +∞[  .  

II.  الةʙال ʛʰʱنع𝑓  الʳʺفة على الʛ1[الʺع; 𝑓(𝑥):   ؗʺا يلي  ]∞+ = ௫ିଵଶ + ଵା୪୬(௫ିଵ)௫ିଵ 

;𝑂)الʺʳʱانʝ  الʺعلʦ الʺʱعامʙ و الʺȑʨʱʶ الʺʨʶʻب إلى تʺʽʲلها الʽʰاني في ൫𝐶௙൯و  𝚤, 𝚥) ) ةʙل وحʨʢ2 الcm (  

lim௫→ଵاحʖʶ    )أ) 1 𝑓(𝑥)  اʽانʽة بʳʽʱʻال ʛʶف ʦث.  

lim௫→ାஶاحʖʶ   )ب    𝑓(𝑥) .  

;1[م𝑥  ʧبʧʽ انه مʧ أجل ؗل عʙد حقʽقي    ) أ) 2 +∞[    :𝑓′(𝑥) = ௚(௫)ଶ(௫ିଵ)మ  

  .ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها  𝑓اسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة    )ب  

𝑦ذو الʺعادلة   (∆)بʧʽ أن الʺʱʶقʦʽ    ) أ) 3 = ଵଶ 𝑥 − ଵଶ    ىʻʴʻʺمقارب مائل لل൫𝐶௙൯  

  .  (∆)Ǽالʰʶʻة للʺʱʶق൫𝐶௙൯  ʦʽادرس وضعʽة    )ب  

  .(𝑇)ثʦ أكʖʱ معادلة للʺʺاس  (∆)يʨازȑ الʺʱʶقʦʽ  (𝑇)مʺاس  ǽ൫𝐶௙൯قʰل فʽها الʺʻʴʻى  𝐵بʧʽ أنه تʨجʙ نقʢة وحʙʽة  )4

1.34حǽ𝛼   ʘʽقʢع مʨʴر الفʨاصل في نقʢة وحʙʽة فاصلʱها   ൫𝐶௙൯بʧʽ أن الʺʻʴʻى    )5 < 𝛼 < 1.35 .  

6(    ʦأرس(∆)  ،(𝑇)  و൫𝐶௙൯ .  

𝑓(𝑥)  :عʙد حلʨل الʺعادلة 𝑚ناقʞ بʽانʽا وحʖʶ قʦʽ الʨسȌʽ الʴقʽقي )  7 = ଵଶ 𝑥 − ௠ଶ  

𝑦والʺʱʶقʽʺات الʱي معادلاتها  ൫𝐶௙൯احʖʶ مʶاحة الʜʽʴ الʺȑʨʱʶ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻى ) 8 = ଵଶ 𝑥 − ଵଶ  ،𝑥 = 𝑥و  2 = 𝑒ିଵ + 1  

  انʯهى الʦʸضʦع الأول


