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 اختبارف 
 : شح أن يختار أحد الموضوعي   الآتيي    على المتر

الأول الموضوع  

𝑢𝑛+1 التمرين الاول:) 04 نقاط( = 32 (1 − 11+2𝑢𝑛) 𝑢0   و لكل عدد طبيع   𝑛  لدينا   = (𝑢𝑛)المعرفة بحدها الأول     13 نعتت  المتتالية العددية         0 < 𝑢𝑛  < اجع ( برهن 𝑛     1  فإن    1 أنه من أجل كل عدد طبيعي  بالتر  (𝑢𝑛)      ثم استنتج اتجاه تغت  المتتالية 𝑢𝑛+1 − 𝑢𝑛 = 2𝑢𝑛(1−𝑢𝑛)1+2𝑢𝑛 ( تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي  𝑛     2  فإن      

(𝑢𝑛)متقاربة  ثم أحسب  نهايتها  ( بي   أن المتتالية 3     𝒗𝒏 = 𝒖𝒏−𝟏𝟐𝒖𝒏    :    المتتالية العددية( 4    (𝒗𝒏) معرفة كما يلىي

متتالية هندسية يطلب تعيي   أساسها وحدها الأول  (𝒗𝒏)         أثبت أن  -أ  

.𝒏   بدلالة 𝒖𝒏    ثم استنتج  عبارة 𝒏   بدلالة 𝒗𝒏        أكتب عبارة  -ب  

     𝑺 = 𝟏𝒖𝟎 + 𝟏𝒖𝟏 + 𝟏𝒖𝟐 + ⋯+ 𝟏𝒖𝒏          ج- : أحسب المجموع  التالي  

:)04نقاط( ي
 التمرين الثان 

كريات  4على    𝑼𝟐    كريات بيضاء و يحتوي الصندوق   3على كريتي   سوداوين و 𝑼𝟏  يحتوي الصندوق  𝑼𝟐  و  𝑼𝟏 صندوقان    

ثم نسحب   𝑼𝟐   ي الصندوق
و نضعها ف  𝑼𝟏 بيضاء كلها  متشابهة الملمس . نسحب عشوائيا كرية من الصندوق   3سوداء  و    

ي آن واحد . 
   من هذا الأخت  كريتي   ف 

"𝑼𝟐  سحب كريتي   بيضاوين من الصندوق"𝑩     سوداء"    و  𝑼𝟏 الكرية المسحوبة من الصندوق"𝑨       : نعتت  الحادثتي    𝑷𝑨(𝑩) = ثم بي   أن        𝟑𝟐𝟖 𝑷(𝑨) ( أحسب  1  

العشوائية هذه التجربةلنمذجة ملا( شكل شجرة الإحتمالات 2    

    𝑼𝟐    ثم استنتج احتمال سحب كرية سوداء على الأقل من الصندوق 𝑷(𝑩) ( أحسب3  

ي كل مرة(4  
( نكرر هذه التجربة أرب  ع مرات متتالية )بمعب  نعيد الصندوقي   إل وضعهما الأول قبل إعادةالتجربة ف   

ما هو احتمال الحصول على  كريتي   بيضاوين من الصندوق                      𝑼𝟐  مرة على الأقل؟  

4من  1الصفحة   



𝒁𝟐 التمرين الثالث:)05نقاط( − 𝟒√𝟑 𝒁 + 𝟏𝟔 = 𝟎  ∶ ي مجموعة الأعداد المركبة حل -أ( ℂ    1  المعادلة  ذات المجهول  𝒁   التالية 
ف   

أكتب الحلول على الشكل الأسي     -ب        

تي   ذات اللاحق    𝑩و 𝑨 تي   . نعتت  النقط  (𝑶, 𝒖⃗⃗ , 𝒗⃗⃗ )    2 المتعامد و المتجانس(المستوي المركب منسوب إل المعلم  𝒁𝑩 = 𝟐√𝟑 + 𝟐𝒊     ,   𝒁𝑨 = 𝟐√𝟑 − 𝟐𝒊                          
𝑶𝑨𝑩   متقايس الأضلاع    𝑩,𝑨  بي   أن المثلثثم     تي   علم النقط            

  𝟐𝝅𝟑 و زاويته   𝑶  صورتها بواسطة الدوران الذي مركزه 𝑫 و  𝒁𝑪 = −𝟖𝒊   نقطة لاحقتها 𝑪   3)  

                𝒁𝑫 = 𝟒√𝟑 + 𝟒𝒊  ثم  بي    أن  𝑫 و  𝑪 علم النقطتي        -أ           

يطلب تحديد نسبته   𝑶   بالتحاكي  الذي مركزه 𝑩     هي صورة 𝑫          ن   أبي       -ب  

قائم      𝑶𝑨𝑫          ن المثلث    أبي       -ج  

 𝑂𝐴𝐷 هي الدائرة المحيطة بالمثلث|𝑍 − 𝑍𝐵| = |  𝑍𝐴| :   ي تحقق البر 𝑍   ذات اللاحقة 𝑀  للنقط(Γ) المجموعة بي   أن(4     

𝑔(𝑥) التمرين الرابع:)07نقاط( = 1 − 𝑥(𝑙𝑛𝑥)2   : 0[  كما يلىي;   𝐼) نعتب  الدالة   𝑔 المعرفة على  ]∞+

ي      
,𝑶) الشكل: كما ف  𝒊 , 𝒋 ) ي معلم متعامد و متجانس

ي ف 
(𝑪𝒈)تمثيلها البيان          𝒈′(𝒙) = −(𝟐 − 𝒍𝒏𝒙)𝒍𝒏𝒙   : فإن   𝒙 ∈ ]𝟎;+∞[   بي   أنه من أجل كل(1    

اتها  و شكل جدول تغت  𝒈  على المجال ]∞+;𝟎[ استنتج اتجاه تغير الدالة(2      2 < 𝛼 < حيث      2.1 𝛼     تقبل حلا وحيدا 𝑔(𝑥) = 0 بي   أن المعادلة  (3      

,𝑂)  ثم استنتج إشارة              𝑔(𝑥) المجال على  ]∞+;1[  𝑖 , 𝑗 )  ي معلم م م
ي ف 

𝑓(𝑥)  . (𝐶𝑓)تمثيلها البيان  = −𝑥 + 𝑒 − 1−ln 𝑥𝑙𝑛𝑥   𝐼𝐼) نعتت  الدالة 𝑓 المعرفة على  ]∞+;1[  كما يلىي :    

و فسر الثانية هندسيا  𝑙𝑖𝑚𝑥→1 𝑓(𝑥) و   𝑙𝑖𝑚𝑥→+∞ 𝑓(𝑥) (أحسب 1      

اتهاو شكل جدول تغت     𝑓    الدالة  ثم استنتج اتجاه 𝑓′(𝑥) =  𝑔(𝑥)𝑥(𝑙𝑛𝑥)2 𝑥  فإن   ∈ (بي   أنه من أجل كل 2     ]∞+;1[  (𝐷) يقبل مستقيما مقاربا مائلا (𝐶𝑓)  ثم استنتج أن 𝑓(𝑥) =  −1𝑙𝑛𝑥 − 𝑥 + 𝑒 + 𝑥  فإن  1 ∈ (بي   أنه من أجل كل3     ]∞+;1[  (𝐷)   المستقيم و (𝐶𝑓) ي  ثم  يطلب تعيي   معادلة له              ي للمنحب  أدرس الوضع النسب   𝑒   ي النقطة ذات الفاصلة
ف  (𝐶𝑓)    ي للمنحب  (𝑇)     4أكتب  معادلة المماس)  

 .(𝐶𝑓)    ي المنحب  المماس ( أرسم 5     (𝑇) و     𝑓(𝑥) = 1−𝑒𝑒 𝑥 + 𝑚   حلول المعادلة   عدد 𝑚 ي الحقيناقش بيانيا  و حسب قيم الوسيط (6    
  قر

4 من 2 الصفحة  
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ي 
 الموضوع الثان 

𝜶   التمرين الاول:) 04 نقاط(  = √𝟐 − √𝟐 −   𝒊√𝟐 + √𝟐 𝜶𝟒        نعتت  العدد المركب  (1   = 𝟏𝟔𝒊             بي   أن  -أ  :     𝒔𝒊𝒏 (𝟏𝟑𝝅𝟖 ) 𝒄𝒐𝒔 (𝟏𝟑𝝅𝟖     و   ) ي ثم استنتج القيم المضبوطة لكل من    على الشكل المثلب   𝜶 أكتب   -ب         

,𝑩  و 𝑪 ذات اللاحقات    𝑨  نعتت  النقط .(𝑶, 𝒖⃗⃗ , 𝒗⃗⃗ )    2 )المستوي المركب منسوب إل المعلم المتعامد و المتجانس  

تيب      على التر 𝒁𝑪 = 𝟏𝟔 + 𝟑𝟑𝒊   و   𝒁𝑩 = 𝒊  ،  𝒁𝑨 = 𝟐              𝐶 إل 𝐴  و الذي يحول   𝐵  الذي   مركزه  𝑆 ة للتشابه المباش   المركبة و العناص العبارة عي    -أ  (3    الممت    𝑨𝑩𝑪          استنتج طبيعة المثلث -ب  

 𝑺(𝑪) = 𝑪′      علما أن 𝑪𝑩𝑪′          أحسب مساحة المثلث -ج  

:) 05 نقاط( ي
 التمرين الثان 

ها      رجال  من بينهم العامل "أحمد" 7نساء  و  5عاملا منهم  12وحدة إنتاجية يست 

ي يمكن تشيلها بهذه الكيفية؟ -ألهم نفس المهام . عضاء أ يريد العمال تشكيل لجنة مؤلفة من ثلاثة  (1  ما هو عدد اللجان البر  

أحسب احتمال الحوادث التالية "  -ب        

A"أعضاء اللجنة نساء"   ،  B "اللجنة تضم على الأكت  امرأة"  ،  C"اللجنة تضم على الأقل رجل"            

X الذي يرفق بكل لجنة مشكلة عدد الرجال الموجودين بها ي 2 
( نعتت  المتغت  العشوان   𝑬(𝑿)  ي

X ثم أحسب أمله الرياضيانر ي -أ      
𝑷(𝒆𝟐𝑿  عرف قانون احتمال المتغت  العشوان  − 𝟒𝒆𝑿 + 𝟑 ≤ 𝟎) أحسب -ب        

ي يمكن تشيلها بهذه الكيفية؟ -أ( يريد العمال تشكيل لجنة مؤلفة من رئيس و نائب له  و كاتب . 3  ما هو عدد اللجان البر  

اللجنة "       ب أحمد عضو " D   أحسب احتمال الحادثة   -ب      

   التمرين الثالث:)04 نقاط(

ي   
عدد حقيقر 𝜶   حيث    {𝒖𝟎 = 𝜶                 𝒖𝒏+𝟏 = 𝟐𝒖𝒏√𝒖𝒏𝟐+𝟏             : المعرفة كما يلىي (𝒖𝒏) نعتت  المتتالية العددية     

ثابتة    (𝒖𝒏)  حت  تكون المتتالية  𝜶    1 ي
( عي   قيم العدد الحقيقر  𝜶 = ي :  2     𝟏

ي كل ما يأنر
( نضع ف   

( 𝒖𝒏+𝟏 = √𝟒 − 𝟒𝒖𝒏𝟐+𝟏     لاحظ أن ( . 𝟏 ≤ 𝒖𝒏  ≤ برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي    -أ          𝒏  فإن    𝟑√  

ايدة ثم   استنتج أنها متقاربة   متر  (𝑢𝑛) المتتالية  بي   أن  -ب          

  4من  3الصفحة 



  

 𝒗𝒏 = (𝒖𝒏)𝟐𝟑−(𝒖𝒏)𝟐   : ( لتكن  3     (𝒗𝒏) متتالية   عددية  معرفة كما يلىي  

أثبت أن  -أ         (𝒗𝒏)متتالية هندسية يطلب تعيي   أساسها وحدها الأول  𝒖𝒏𝟐 = 𝟑×𝟒𝒏𝟐+𝟒𝒏  فإن 𝒏    ثم بي   أنه من أجل كل عدد طبيعي 𝒏   بدلالة 𝒗𝒏       أكتب عبارة  -ب    𝑺 = 𝟏(𝒖𝟎)𝟐 + 𝟏(𝒖𝟏)𝟐 + ⋯+ 𝟏(𝒖𝒏)𝟐           أحسب المجموع التالي -ج  

  التمرين الرابع:) 07 نقاط( 

    𝒇(𝒙) =  𝟑𝒆𝒙−𝟏𝒆𝒙+𝟏    لتكن 𝒇 الدالة المعرفة على  ℝ  كما يلىي :      

    . (𝑶, 𝒊 , 𝒋 ) ي المستوي المنسوب إل المعلم      المتعامد و المتجانس
ي ف 

تمثيلها البيان  (𝑪𝒇)     

. ماذا تستنتج؟   𝒇(𝒙) + 𝒇(−𝒙) = ي (𝒙     1   فإن  𝟐
  بي   أنه من أجل كل  عدد حقيقر

هندسيا  النتيجتي   ثم فسر      𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞ 𝒇(𝒙) ∞−→𝐥𝐢𝐦𝒙    و    𝒇(𝒙) أحسب   -أ  (2        

اتها ثم   شكل جدول تغت  ℝ ايدة تماما على    أن الدالةبي     -ب            𝒇  متر   

𝑨 0ذات الفاصلة   ي النقطة  
ف  (𝑪𝒇)    للمنحت (𝑻)      3)أكتب معادلة للمماس   

   𝒈(𝒙) =  𝒇(𝒙) − (𝒙 +       4(نعتت  الدالة 𝒈 المعرفة على  𝑹  كما يلىي :      (𝟏

 𝒈   ثم استنتج اتجاه تغت  الدالة 𝒈′(𝒙) = −(𝒆𝒙−𝟏𝒆𝒙+𝟏)𝟐
ي -أ           𝒙 فإن :   

حسب قيم    𝒙   بي   أنه من أجل كل عدد حقيقر 𝒈(𝒙)  ثم استنتج إشارة 𝒈(𝟎) أحسب-ب            

و المماس  (𝑻). ما ذا  يمكن القول عن النقطة  𝑨؟ (𝑪𝒇) ي -ج           ي للمنحب  استنتج الوضع النسب   (𝐶𝑓)و (𝑇) ( أرسم 5         كلا من     𝒇(𝒙) = 𝒂 + 𝒃𝒆𝒙𝒆𝒙+𝟏   بحيث يكون 𝒃 و 𝒂       6عي   العددين الحقيقيي    -( أ  

(𝑪𝒇) و المستقيمات  ذات المعادلات    ي   أحسب  -ب مساحة الحت   المستوي المحدد بالمنحب   𝒙 = 𝒙  و 𝟐− = 𝟐 ،   𝒚 = 𝒙 + 𝟏                                       

 

 

ي شهادة البكالوريا نتمب  لكم التوفيق و 
2024النجاح ف   


