
  الʸʱهʦرȂة الʚʱائȂʙة الʸǻʗقʙاॻʟة الʵعॻʮة
  ȏزازʙؕ انʸحʙال ʗʮة عȂʦثان–  ʙيʗقʦب -  

  2024دورة :ماȏ                           امʲʯان ȜǺالʦرȂا تʮȂʙʱي 
  تقʹي رȂاضي الॺɹʵة : 

  د 30سا و  04الʗʸة :                        اخॺʯار في مادة : الȂʙاضॻات                                         
:ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗار أحʯʳǻ شح أنʙʯʸعلى ال  

 الʦʸضʦع الأول
 نقاȉ) 05(الʥȂʙʸʯ الأول :

 2،  2، 2، 1،  1، 0،1و سॼع  Ȅʛؗات حʺʛاء مʛقʺة بـ :  0،1،2بـ : بॽʹاء مʛقʺة ثلاث  Ȅʛؗات   ȑʨʱʴǽ صʙʻوق على
 ʝʺالل ʙʻها عʻʽق بʛاثلة لانفʺʱات مȄʛؔكل ال  

  .نʖʴʶ عʨʷائॽا و في آن واحʙ  ثلاث Ȅʛؗات مʧ الʙʻʸوق 
  احʖʶ احʱʺال الʨʴادث الأتॽة  ) 1

A                           "  ةॽل أرقام زوجʺʴة تȃʨʴʶʺات الȄʛؔال"  
B   "   ة على الأقلʙاء واحʹॽة بȄʛؗ  ل علىʨʸʴال "  
C    "   ع أرقامها زوجيʨʺʳات مȄʛؗ ل على  ثلاثʨʸʴال " 

  الʺʛتǼ Ȍॼعʙد الʛؔات الʺʸʴʱل علʽها الʱي تʴʺل  أرقام زوجॽة   نعʛʰʱ الʺʱغʛʽ العʨʷائي ) 2
  الʺʱن احʨف قانʛائيعʨʷالع ʛʽغʱʺلل  
  اتيॽاضȄʛامله ال ʖʶاح E  
  ʖʶاح 0P e e   

  نقاȉ) 04:(الʥȂʙʸʯ الʰاني 
)1نعʛʰʱ الʺعادلة   2 )E  ʧʽʴॽʴʸال ʧʽلʨهʳʺذات الx  وy    ةॽالʱال 1645 195 60 ......x y E    
1 –  ʧديʙللع ʛʰك الأكʛʱʷʺال ʦالقاس ʖʶأن الʺعادلة 645و 195أ)  أح ʧʽب ʦث ، E . لاʨل حلʰتق  

ب)  بʧʽ أن الʺعادلة تؔافئ       2129 39 12 ......x y E   
)2حل للʺعادلة  (3;1)أ) تʴقȘ أن الʻʲائॽة   – 2 )E  حل في ʦ2، ث   2الʺعادلة( )E .  

   5على العʙد 3nبʨاقي قʶʺة  العʙد  nادرس حʦॽʀ ʖʶ العʙد الॽʰʢعي ب)      
جʙ ؗل الʻʲائॽات ج)        ;x y  ل الʺعادلةʨ2حل( )E  Șقʴي تʱال 2023 1 5y x   

) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯ04ال(ȉنقا  

1 .  nuها الأولالʙʴفة  بـʛة الʺعǽدʙة العॽالʱʱʺ0 ln 2u   عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧو  مn        :1
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n     :0nuبʛهǼ ʧالʛʱاجع أنه مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي   )أ .  
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ج) اسʱʻʱج أن nu    ة تʺاما علىʸاقʻʱة مॽالʱʱم. ةȃقارʱج أنها مʱʻʱاس ʦث،  

2 .  nv  عيॽʰʡ دʙأجل ؗل ع ʧفة مʛة معǽدʙة عॽالʱʱمn      :1
1nn uv

e



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بʧʽ أن  .أ nv  ة أساسهاॽسʙʻة  هॽالʱʱ2مq  .ها الأولʙح ʧʽʽتع ʖلʢǽ 
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lim، ثʦ احn ʖʶبʙلالة    nuثnv ʦعʛʰ عʧ     .ب nn
u


 

حnS  : ʘʽالʺʨʺʳع   nاحʖʶ بʙلالة  . 3       0 1 2ln 1 ln 1 ln 1 ... ln 1nu u u u
nS e e e e         

  نقاȉ) 07(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع: 
(I الةʙال ʛʰʱنعg الʳʺفة على الʛالʺع 0;    : 2بـ( ) 1 2lng x x x    

 ، ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها.gأدرس تغʛʽات الʙالة ) 1
بʧʽ أن للʺعادلة:  ) 2  0g x   ʙʽحل وح  0,52وأن 0,53 . 
)اسʱʻʱج إشارة  ) 3 )g xالʳʺعلى ال 0;. 

(IIالةʙال ʛʰʱنعf  ال بـʳʺفة على الʛالʺع 0;     :3 2ln( ) xf x x
x


  

     fCʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺالة في الʙل للʲʺʺى الʻʴʻʺال ; ;O i j
 

 1i cm


  
1 (  ʖʶأ) أح

0
lim ( )
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f x


 ، ثʦ فʛʶ الʳॽʱʻة هʙʻسॽا.
limاحʖʶ   )ت ( )

x
f x


.  

بʧʽ أن الʺʦॽʁʱʶ    )ث   ذو الʺعادلةy x   ىʻʴʻʺمقارب مائل لل ʦॽʁʱʶم fC  
ادرس الʨضع الʰʶʻي للʺʻʴʻى  )ج fC   الʺقارب ʦॽʁʱʶʺة الى الॼʶʻالǼ   

مʧ الʺʳال  xأ) بʧʽ أنه مʧ أجل ؗل عʙد حॽʁقي ) 2 0;       :2
( )( ) g xf x
x

   

  ا.جʙول تغʛʽاته ثʦ شȞل  fب)  اسʱʻʱج اتʳاه تغʛʽ الʙالة          

)1بʧʽ أن  ) 3 ) 2f  

   
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)ثʦ اسʱʻʱج حʛʸا لــ   )f   

بʧʽ أن  ) 4 fC  ل مʺاساʰقǽ T  ȑازʨي  .ة معادلة لهǼاʱؗ ʖلʢǽ  
أنʷئ ) 5 T  ،   و fC  نʹع )   0,22 2,11 0f f   (  
6 ( m  قيॽʁʴال Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʖʶح ʞقي . ناقॽʁح Ȍॽوسm  : ل الʺعادلةʨد حلʙ3، ع 2ln 0x mx   

1حI  ʘʽاحʖʶ العʙد الॽʁʴقي  ) 7
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n    : 0نʹع مʧ أجل ؗل عʙد ॽʰʡعي . 4 1 2 ...n nS u u u u     

بʧʽ أن 
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   نقاȉ) 07(الʥȂʙʸʯ الʙاǺع :
(I  الةʙال ʛʰʱنعg  فة  علىʛالʺع :ا يليʺؗ   11 xg x xe     

 ثʦ شȞل جʙول تغʛʽاتها . gأ) ادرس اتʳاه تغʛʽ الʙالة   ) 1
بʧʽ أن الʺعادلة  ) 2  0g x    اʙʽل حلا وحʰتق    ʘʽʴǼ0,28 0,27   . 
اسʱʻʱج إشارة  ) 3 g x  على . 

(IIf فة علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال  : ا يليʺؗ  2 2 2 11 2
3 3

x xf x x e xe   .  

 fC الةʙل للʲʺʺاني الॽʰى الʻʴʻʺالf ʝانʳʱʺوال ʙعامʱʺال ʦب إلى الʺعلʨʶʻʺال ȑʨʱʶʺفي ال ; ,O i j
    ʘʽ2 حi cm

  
1 (  ʖʶأ)   اح lim

x
f x


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 بʧʽ أن   )ب lim 0
x

f x


 اॽسʙʻة هʳॽʱʻال ʛʶف  

x:   مʧ أجل ؗل عʙد حॽʁقي أ) بʧʽ أنه   ) 2     2 .
3

f x g x g x   

مʻʱاقʸة على الʺʳالf   ʧʽالʙالة بʧʽ أن ب )  ;  و 1;   الʳʺة على الʙايʜʱو م 1 ;    
  .   fج)  شȞل جʙول تغʛʽات الʙالة

اكʖʱ معادلة للʺʺاس أ)   ) 3 T  ة ذات الفاصلةʢقʻال ʙʻ0ع  

بʧʽ أن  )4  1
3

f   .  
5( ʦأرس T  ىʻʴʻʺو ال fC . 
بʧʽ أن  )6 fC أʙʰʺاهʺا الʙاح ʧʽʱʢاصل في نقʨر الفʨʴع حامل مʢقǽO  هاʱفاصل Ȑʛو الأخ  ʘʽ0,8ح 0,7     
أرسʦ الʺʻʴʻى  )7 fC  الʳʺعلى ال 1; . 

8 ( H فة  علىʛة الʺعǽدʙالة العʙال :ا يليʺؗ    2 2 21 2 2 1
4

xH x x x e      

2أصلॽة للʙالة    Hبʧʽ أن الʙالة   )أ 2 2xh x e   على 
Ǽاسʱعʺال الʺȞاملة Ǽالʜʳʱئة بʧʽ أن   )ب

1 1

0
2xxe dx e   

احǼ ʖʶالʛʱʺʱʻʶ الʺȃʛع مʶاحة الʜʽʴ الʺʙʴد Ǽالʺʻʴʻى    )ت fC   اتʺॽʁʱʶʺ0و الy   ،0x   1وx   
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