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      التمرʈن  الأول  : ( 05 نقاط)  

المعرفة عڴʄ اݝݨال  fلتكن الدالة  0;  : ʏ3كما يڴ 2( )
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م؅قايدة تماما عڴʄ اݝݨال  fب؈ن أن الدالة   .1 0;.  

ɲعت؄ف المتتالية   .2 nu  ʄالمعرفة عڴ   0 : بـ 0u      و 1n nu f u   .  
0فإن   nبرɸن بال؅فاجع أنه من أجل ɠل عدد طبيڥʏ   –أ      2nu   

Ȗغ؈ف المتتالية  اتجاهأدرس  –ب     nu . ةȋتج أٰڈا متقارɴثم است .  

3.   ʏل عدد طبيڥɠ نضع من أجلn   ،
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برɸن أن المتتالية  –أ      nv  ا الأولɸا وحدɺعي؈ن أساسȖ ندسية يطلبɸ0v .  
lim.ثم أحسب  nبدلالة  nuو  nvأكتب ɠل من  –ب     nn

u


  

حيث:   nSاݝݨموع nاحسب بدلالة    .4
0 1 2

1 1 1 1
1 1 1 1n

n

S
u u u u

    
   

 

  نقاط) 04: ( التمرʈن الثاɲي
عڴʄ ثلاث  V، وʈحتوي كʋس  3و كرتان تحملان الرقم  2عڴʄ ثلاث كرات تحمل الرقم Uيحتوي كʋس 

 نم؈ق ب؈ن الكرات عند اللمس )ɠل الكرات متماثلة لا كرات  حمراء  وكرت؈ن سوداوت؈ن  . ( 
  وɲܦݨل رقمɺا . ɲUܦݰب الآن كرة واحدة من الكʋس 

   انت تحمل رقمɠ ع دون ارجاع  من الصندوق  2اذاȊܦݰب  كرت؈ن بالتتاɲV   
   انت تحمل رقمɠ أن واحد من الصندوق  3اذا ʏܦݰب  ثلاث كرات  ࢭɲV  

 الكرات المܦݰوȋة من نفس اللون   "    " ɲAعت؄ف اݍݰادثت؈ن :  
                 B  ʄالأقل "اݍݰصول عڴ ʄكرت؈ن حمراوت؈ن عڴ " 

ب؈ن أن  .1  7
25

P A     احسب ، ثم P B  

  من نفس اللون  Vأن الكرات المܦݰوȋة من اعلم 2تحمل رقم  Uاحتمال أن تɢون الكرة المܦݰوȋة من  ما .2
 المتغ؈ف العشواǿي الذي ʇساوي عدد الكرات اݍݰمراء المܦݰوȋة  ɲXعت؄ف .3

  Xع؈ن  قيم المتغ؈ف    .أ
 ثم أحسب أمله الرʈاضياȖي، Xعرف قانون الاحتمال للمتغ؈ف العشواǿي   .ب E X  

  

  4من  1الصفحة 
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  نقاط)0 4: ( التمرʈن الثالث
1(  ʏحل ࢭ   :المعادلة  التالية  2 22 3 4 2 4 0z z z z       
المستوي المركب المɴسوب إڲʄ معلم متعامد و متجاɲس  )2 ; ;O u v

 
 . 

  لواحقɺا عڴʄ ال؅فتʋب  :  Dو  ɲA،B، Cعت؄ف النقط 

           3   Az i   ،  B Az z ،  1 3  Cz i   1  و 3  Dz i   

 Dz و  Bzالعددين   من، ثم استɴتج شɢل أ؟ۜܣ لɢل  عڴʄ شɢل أ ؟ۜܣ   Cz و  Azكلا من أكتب   .أ

Dتحقق أن    .ب B

C A
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
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

، ثم استɴتج أن المستقيم؈ن   AC و BD   متعامدان. 

Bاكتب العدد المركب    .ت

A

z
z لɢش ʄتج طبيعة المثلث   أ؟ۜܣ عڴɴثم استOAB  

ع؈ن طبيعة   )3 E   مجموعة النقطM من المستوي الۘܣ لاحقْڈا z : بحيثB Ciz z z z         
  نقاط)07: (لتمرʈن الراȊعا

(I   عت؄ف الدالة العدديةɲg  ʄالمعرفة عڴ    : بـ   21 1xg x x e   
  gادرس Ȗغي؈فات الدالة  )1

ب؈ن أن المعادلة  )2  0g x  ا  تقبل ثلاث حلول ،أحدɸ ماɸ نʈاݍݰلول معدوم والآخر و  حيث 
2,51         1و, 48          

استɴتج إشارة  )3 g x  ʄعڴ.  
(II  عت؄فɲf  ʄالدالة العددية المعرفة عڴ   : بـ   22 4 5 xf x x x x e     .  

ليكن        fCسɲمعلم متعامد و متجا ʄسوب إڲɴمستوي م ʏي ࢭɲا البياɺتمثيل ; ;O i j
 .  

limأحسب  .1 ( )
x

f x


limو     ( )
x

f x


 ،  

 :  فإن من  xب؈ن أنه من أجل ɠل   -أ .2   f x g x    
  .fثم شɢل جدول Ȗغ؈فات الدالة .fاستɴتج اتجاه Ȗغ؈ف الدالة ب  . 

ب؈ن أن المستقيم   -أ  .3   2ذو المعادلةy x  مقارب مائل للمنحۚܢ fC .  

أدرس الوضع الɴسۗܣ للمنحۚܢ  -ب                 fC سبة للمستقيمɴبال .  

 أɲآۜܡ  .4   و fC   حيث نأخذ ،( ) 2,2f       و( ) 2,1f    

بحيث تɢون الدالة  cو a  ،bع؈ن الأعداد اݍݰقيقية   -أ  .5 2: xH x ax bx c e   دالة ʏۂ

أصلية  للدالة  2 4 5 xx x x e  ʄعڴ.  

)أحسب المساحة  –ب      )A    لݏݰ؈ق المستوي اݝݰدد بالمنحۚܢ  fC  و   اللذين  و المستقيم؈ن
0xمعادلتاɸما    وx .  

  :    ب؈ن أن –ج      
 2
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)،   ثم جد حصرا للمساحة   )A  .  

  

 

  انتࢼܢ الموضوع الأول     
  4من  2الصفحة 
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   نقاط): 40(التمرʈن الأول: 
ʄات  سوداء  مرقمة ب :   12يحتوي صندوق عڴʈات  متماثلة لانفرق بئڈا عند اللمس مٔڈا  ستة كرʈل الكرɠ ةʈكر   

0 ،0   ،0 ، 0  ،1 ،1   ع أوȌات  بيضاء مرقمة ب:  رʈت؈ن   - 1، -1، 1 ، 1كرʈـ :  حمراوت؈ن و كر      2، 2مرقمت؈ن بـ
  ثلاث كرʈات من الصندوق    ɲܦݰب عشوائيا و ࢭʏ آن واحد

  احسب احتمال اݍݰوادث الأتية  )1

A                           " ات من نفس اللونʈثلاث كر  ʄاݍݰصول عڴ"  
Bاتʈثلاث كر  ʄا معدوم  مجموع  " اݍݰصول عڴɺأرقام     "  
C    "  ات مختلفة الأرقام  مثۚܢ مثۚܢʈثلاث كر  ʄصول عڴ   " اݍ

ب؈ن أن  )2  2
11

P B C  

  .أرقامɺا معدوم  مجموععلما أن الكرʈات الثلاث المܦݰوȋة تحمل ارقام مختلفة  مثۚܢ مثۚܢ  علما أن  )3
   0المرتبط Ȋعدد الكرات المتحصل علٕڈا الۘܣ تحمل الرقم   ɲعت؄ف المتغ؈ف العشواǿي )4

  يعرف قانونǿاحتمال للمتغ؈ف العشوا  

  يȖاضياʈاحسب امله الر E   

  
   نقاط): 50(التمرʈن الثاɲي: 

 ع؈ن الاق؅فاح الܶݰيح الوحيد من ب؈ن الاق؅فاحات الثلاثة ࢭɠ ʏل حالة من اݍݰالات التالية ، مع الت؄فير :

64 عمدة العدد المركب  :  .1
i

Z ie


  : ʏۂ 

أ)         2
6

Arg Z k                      ( ب       2
6

Arg Z k              (ج      2
3

Arg Z k            

ࢭʏ المستوي المركب المɴسوب إڲʄ معلم متعامد و متجاɲس  .2 ; ;O u v
 

لواحقɺا عڴD  ʄو  ɲAB، Cعت؄ف النقط . 

2  ال؅فتʋب  3Az i   ،1 2Bz i         ،1Cz        2وDz i   : 
   مستطيل      ABDC   ج)                      مع؈ن       ABDC    ب)                                مرȌع       ABDC  )أ

1القيمة المتوسطة للدالة   .3
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4.  nu و nv ت؈ن متتاليʋ  ʄمعرفت؈ن عڴ   : ـ 1 بـ 7 18 9n nu u n          وn nv u n    

حۘܢ تɢون  و قيمة العددين اݍݰقيق؈ن   nv  : ʏندسية ۂɸ متتالية  

3   )أ         1و                               (1  ب      3و                        (3   ج      1و                              
  
  

  4من  3الصفحة 
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 نقاط): 40( التمرʈن الثالث :

1.  nu  اɸندسية  م؅قايدة حدودɸ ا الأول  موجبة متتاليةɸ0حدu  اɺوأساسq  : حيث  
 1 3 729u u   1و 3 90u u  

   qو  0uأحسب    .أ
 nبدلالة   nuاكتب   .ب

0نفرض أن      .2 3u   3وq  عت؄ف المتتاليت؈نɲو nv  و nw  ʄالمعرفت؈ن عڴ  : ʏكما يڴ 
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؈ن أن المتتالية   )أ nw  ا الأولɸا وحدɺندسية ،عي؈ن أساسɸ0w.  
  . nبدلالة  nv، ثم استɴتج  nبدلالة  nwأكتب   )ب

لالة    )ت nS   :0اݝݨموع حيث nاحسب ب 1 2
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  نقاط): 07(التمرʈن الراȊع: 

(I عت؄ف الدالةɲg   ʄالمعرفة عڴ 0;: ʏ2     كما يڴ( ) 1 2lng x x x     
 ثم شɢل جدول Ȗغ؈فاٮڈا . Ȗgغ؈ف الدالة  اتجاهأدرس  .1
)إشارة  استɴتج .2 )g x  ʄعڴ 0; 

(II لتكن الدالةf   ʄالمعرفة عڴ 0;  :  بـ       22 1 ln
( )

x x
f x

x
 

     

 fC    سɲالمعلم المتعامد و المتجا ʄسوب إڲɴالمستوي الم ʏي ࢭɲا البياɺتمثيل ; ;O i j
 .  

أحسب  .1
0

lim ( )
x

f x


 ، ثم فسر النȘيجة ɸندسيا  .

برɸن أن   .2 2ln
lim 0
x

x
x

  : يمكن وضع )t x   ثم احسب ، (lim ( )
x

f x


 

من xأثȎت أنه من أجل ɠل أ  .   .3 0;  :         2

2

( ) ln
( )

g x x
f x

x


      . 

 ، ثم شɢل جدول Ȗغ؈فاٮڈا .  fاستɴتج اتجاه Ȗغ؈فات الدالةب .  
أثȎت أن المستقيم أ)  .4   : ذو المعادلةy x  مقارب مائل لـ fC بجوار . 

ادرس الوضعية الɴسȎية للمنحۚܢ ب)  fC المستقيم ʄسبة اڲɴبال  

)أثȎت أن المعادلة  .5 ) 0f x   تقبل حلا وحيدا : 0,34يحقق 0,35       
ب؈ن أن المنحۚܢ  .6 fC . عي؈ن إحداثياٮڈاȖ عطاف يطلبɲيقبل نقطة ا 
أرسم   .7  و fC  

العدد :أحسب بدلالة  .8 
1

( ) ( )A f x x dx


       . 

  : ب؈ن أن
2

2 2( ) 1
3

A  
 

   
 

)، ثم ع؈ن حصرا للعدد   )A  

 وع الثاɲي انتࢼܢ الموض
  4من  4الصفحة 
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