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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
  -بن ناصر –الشهيد عبيد أحمد  :ةثانوي                                                           وزارة التربية الوطنية       
 الشعبة : تقني رياضي     مديرية التربية لولاية تقرت

 2023 :مايدورة                                              الثانوي امتحان بكالوريا تجريبي للتعليم 
 د  30و سا04الرياضيات المدة:: اختبار في مادة

 ػهٗ انًرششح أٌ ٚخراس أحذ انًٕضٕػٍٛٛ انرانٍٛٛ:                                      

 انًٕضٕع الأٔل

 اط (ــَق 04) :انرًشٍٚ الأٔل
 وكرتٌن  6,6,0وثلاث كرات سوداء تحمل الارلام  0,0,1,6على أربع كرات حمراء تحمل الارلام    ٌحتوي كٌس

0تحملان الرلمٌن بٌضاوٌن  )كل الكرات متشابهة لا نفرق بٌنها عند اللمس( نسحب عشوائٌا وعلى التوالً دون إرجاع   6

 ثلاث كرات من هذا الكٌس.

 الحوادث التالٌة أحسب احتمال (1

:A     . ظهور لونٌن فمط فً الكرات الثلاثة المسحوبة:B.الكرات الثلاثة المسحوبة مختلفة الألوان 

:C     الكرات الثلاثة المسحوبة تحمل نفس الرلم     :D.مجموعة أرلام الكرات الثلاثة المسحوبة فردي 

:E على الالل.        6الحصول على كرة تحمل الرلم:F6حصول على كرة واحدة سوداء تحمل الرلم ال. 

 مستملتان ؟ Cو Bهل الحادثتان  -ب                                          أحسب  -أ (2

    .نضع الكرات السوداء والحمراء فً كٌس  (3

واحد من ,وٌموم بسحب كرتٌن فًٍ آن  عدد طبٌعً(y) حٌث   دجy للمشاركة ٌدفع لاعب : نعتبر اللعبة التالٌة

 دج على كرة حمراء مسحوبة  01عب دج على كل كرة سوداء مسحوبة وٌخسر اللا 55بحٌث ٌرٌح اللاعب    .الكٌس

 الذي ٌرفك بكل إمكانٌة سحب الربح أو الخسارة المناسب لها .X نعتبر المتغٌر العشوائً  -

 .E(X)أحسب الأمل الرٌاضٌاتً  -ب                     X.عٌن لٌم   - أ

 حتً تكون اللعبة فً صالح اللاعب . y عٌن لٌم  -ج

 اط (ـــَق 04)  :انرًشٍٚ انثاَٙ
ومن أجل كل عدد طبٌعً غٌر      على بحدها الأول    متتالٌة عددٌة معرفة       : الجزء الأول

                               بــــn: معدوم

      برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبٌعً غٌر معدوم  -0

 متماربةثم استنتج انها      ادرس اتجاه تغٌر المتتالٌة  -5

     احسب نهاٌة المتتالٌة  -3
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                بــــ    المعرفة على      لتكن المتتالٌة : الجزء الثاني

    .هندسٌة ٌطلب أساسها وحدها الأول     ان المتتالٌة  برهن  -0

  بدلالة    ثم استنتج    بدلالة   عبر عن  -5

 مرة اخرى     احسب نهاٌة   -3

                             التالً   احسب المجموع  -4

 اط(ــــَق 05:)انرًشٍٚ انثانث
 :zاٌّعادٌح راخ اٌّعٙٛئعرثش فً ِعّٛعح الاعذاد اٌّشوثح(1

  3 2

... 3 3 7 0E z z z    ،zِشافك اٌعذد اٌّشوة ٛ٘z. 

ْ اٌّعادٌحأتٍٓ */أ E ذىافئ اٌّعادٌح   :  2

1 4 7 0z z z    . 

اٌّعادٌح  ً فً ــؼ*/ ب E . 

)ِرعاِ ِٚرعأظفً اٌّغرٛي إٌّغٛب إٌى ِعٍُ (2 ; ; )o u v،  ٔعرثش إٌمػ, ,C B A ٚD  ٌٛاؼمٙا 

1اٌرشذٍة :عٍى 
A

z   ،2 3Bz i    ،C B
z z  ،3

D
z . 

)ؼرى ٌىْٛ  nعٍٓ لٍُ اٌعذد اٌطثٍعً*/ أ )n

B A
z z اٌثا .ـــعذدا ؼمٍمٍا ع 

 . ABCعٍٓ غثٍعح اٌّصٍس */ ب

أورة اٌعذد*/أ (1
A C

D C

z z

z z


ًإٌمطح شُ اعرٕرط أْ،عٍى اٌشىً الأعAصٛسجD ًٌطٍة ذعٍٍٕٗترؽًٌٛ ٔمط. 

 . ACDاٌذائشج اٌّؽٍطح تاٌّصٍسٔصف لطش ٚظذ ِشوض ٚأ*/ ب

4) ِعّٛعح إٌمػMِاٌّغرٌٛلاؼمرٙا ٓz61:ذؽمك 2 3. .
i

z k e



  ؼٍسkٌّغػ اٌّعاي 0; 

)عٍٓ لٍغا ٌٍضاٌٚح اٌّٛظٙح */        ; )u AB  ، شُ اعرٕرط ِعّٛعح إٌمػ . 

2تؽٍس ٌىْٛ : عٍٓ لٍّح اٌعذد اٌؽمٍمً */ أ(5 0CA CB CD    . 

عٍٓ */ ب E  ِعّٛعح إٌمػM  2ؼٍس:ِٓ اٌّغرٛي 3 2AM BM DM BM CM     

اعرٕرط ِعّٛعح ٔمػ ذماغع */ ظـ Eٚ . 
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 اط(ـــَق07):انرًشٍٚ انشاتغ

 
1)g  ٌٍّرغٍش اٌؽمٍمً اٌعذدٌح اٌذاٌحx  اٌّعاي اٌّعشفح عٍى 0;تــــ :  2 x

g x x e 
اٌّعاي عٍى gاذعاٖ ذغٍش اٌذاٌح أدسط   أ*/     0;. 

0ب*/ اعرٕرط أٔٗ :  إرا واْ       1xْفئ  1
g x g

x

 
 
 

فئْ 1xإرا واْ ٚ   1
g x g

x

 
 
  

اٌّعاياٌّعشفح عٍى xٌٍّرغٍش اٌؽمٍمً fاٌعذدٌحٔعرثش اٌذاٌح  (2 0;  : ًٌٍ وّا 

   
1

2 2 2 3xf x x x e e e     

 fCٍأً فً ِغرٛي ِٕغٛب إٌى ِعٍُ ِرعاِذ ِرعأظــٍٙا اٌثٍــذّص, ,O i j
  

 
 

. 

hٌاٌّعاي  ِعشفح عٍىعذدٌح ح ـدا 0; :تـ 
1

3xh x e e . hCًٔ(ًهحقأَظشان) ذّصٍٍٙا اٌثٍا 
ة ـأؼغأ*/    lim

x
f x


 ٚ 

0

lim
x

f x


. 

ِٓ اٌّعايxب*/ تٍٓ أٔٗ ِٓ أظً وً    0; :    1
'f x g x g

x

    
 

،  شُ اؼغة ' 1f. 

عٍى اٌّعايfذغٍشاخ اٌذاٌحظذٚي  ض*/ شىً   0;. 
:تٍٓ أْ اٌّعادٌحأ*/(3   2 2 2 x

x x e h x   ًؼٍٍٓ ذمثٚٍ1.5س:ــؼ 1.6 
ٚ0.5 0.6 شُ اعرٕرط أْ إٌّؽٕى، fC.  ٌٍٓمطع ِؽٛس اٌفٛاصً فً ٔمطر 
ب*/ أدسط ٚظعٍح إٌّؽٕى   fC   تإٌغثح ٌٍّٕؽٕى hC 

ض*/  تٍٓ اْ إٌّؽٕى fCًِّاعا ٌمث T ِعادٌرٗ ٌطٍة وراتح 1فً إٌمطح اٌرً  فاصٍرٙا. 
أسعُأ*/ (4 Tٚ fC.ح (ــــاد يغ ٔسقح الإجاتـــق ٚؼـــ) انًهح 

اٌّعادٌحؼرى ذمثً  mحلٍّ أٚظذعذد ؼمٍمً ِٛظة ذّاِا،  mب*/ Eٌٓؼٍٍٓ ِرّاٌض: 
       2.... 2 2 m
E f x m m e h m    

ِٓ اٌّعايxأ*/تٍٓ أٔٗ ِٓ أظً وً (5 0;:     2

1

4 6 3

x

x
f t h t dt x x e e       

ايـِٓ اٌّعب*/ ٌٍىٓ اٌعذد  0;1، 
 A ذد تإٌّؽٍٍٕٓــاؼح اٌؽٍض اٌّغرٛي اٌّؽــِغ hCٚ fC  : اٌّغرمٍٍّٓ اٌٍزٌٓ ِعادٌراّ٘ا ٚ 

x ٚ1x    . 
ط ـــاعرٕر* A ،)ة ــؼغاشُ      )ِمذسج تٛؼذج اٌّغاؼح 

0

lim A





. 

 

 

 اَرٓٗ انًٕضٕع الأٔل
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1)3تٍٓ أْ:*/ب 3)
i

B

A

z
e

z



   ،شُ اعرٕرط اٌشىً الأعً ٌٍعذدB
z . 

ؼرى ذىْٛ صٛسج اٌعذدnاٌطثٍعًعذدٛظذ لٍُ ٌٍـً٘ ذج*/
n

B

A

z

z

 
 
 

 إٌّصف الأٚي؟ذٕرًّ إٌى  

ٚصاٌٚرٗ  oإٌمطح اٌزي ِشوضٖ rتاٌذٚساBْصٛسج إٌمطحB'لاؼمح إٌمطح  أٚظذأ*/ (3
6

 .  

اؼغة ِغاؼح اٌذائشج*/ب  اٌرً لطش٘ا 'BB .اٌّغاؼح ( ذسج تٛؼذجــ)ِم 

عٍٓ ِعّٛعح إٌمػ ج*/ M z  :اٌّغرٛي ؼٍس ِٓ     2

'arg arg arg
B B B

z z z z     

Cعٍٓ*/د
z لاؼمح إٌمطحCًؼرى ٌىْٛ اٌشتاع'AB BCًٍٚظذاشُ ، ِغرطI

zٍٗلاؼمح ِشوض شم. 

fٔعـــع: (4 rosٌشِض( ٌٍٍٓٛإٌى ذشوٍة اٌرؽsٚr. ) 

ٚصاٌٚر2ٗٚٔغثرOٗذشاتٗ ِثاشش ِشوضfٖؼٍس ٌىsْٛشأ*/عٍٓ اٌعثاسج اٌّشوثح  ٌٍرشاتٗ اٌّثاش       
3

 

أٚظذ ِغاؼح صٛسج اٌذائشج ب*/  تاٌرشاتٗ اٌّثاششs) ِمذسج تٛؼذج اٌّغاؼح(. 
إرا واْ ( أ*/ 5     S M M   ِا غثٍعح اٌّصٍس  ،OMM  ؟ 

0AM: ِٓ اٌّغرٛي اٌرً ٌىْٛ ِٓ أظٍٙا  Mعٍٓ ِعّٛعح إٌمػ ب*/ AM   
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 اط(ـــَق07) :انرًشٍٚ انشاتغ

: ـتـاٌّعشفح عٍىxٌٍّرغٍشاٌؽمٍمfًاٌعذدٌحٔعرثش اٌذاٌح   2
( ) ln 1 2

x e
f x x e e

     
ٚ fCذّصٍٍٙا اٌثٍأً فً ِغرٛي ِٕغٛب إٌى ِعٍُ ِرعاِذ ِرعأظ, ,O i j

  
 
 

 

x:أٔٗ ِٓ أظً وً عذد ؼمٍمً أ*/ ذؽمك  (1  2
( ) ln 2

x e
f x x e e

     

limاؼغةب */  ( )
x

f x


   ،lim ( )
x

f x


. 
 شُ شىً ظذٚي ذغٍشاذٙا. fض*/  أدسط اذعاٖ ذغٍش اٌذاٌح 

إٌّؽٕىأْ تٍٓ أ*/   (2 fCٌٍٓمثً ِغرمٍٍّٓ ِماست Dٚ Dّ٘ااِعادٌر: 
y x e ٚln 2y x e    عٕذ ٚعٕذ.عٍى اٌرشذٍة 

ٚظعٍح إٌّؽٕىادسط ب*/  fCٍٓتإٌغثح ٌٍّغرمٍٍّٓ اٌّماست Dٚ D. 

ض*/ تٍٓ أْ اٌّغرمٍُ     1رٚ اٌّعادٌح
ln 2

2
x e   ِؽٛس ذٕاظش ٌٍّٕؽٕى ٛ٘ fC. 

أسعُ  (3 ، D ، Dٚ fC 

ٌٍىٓ (4 mD  ٗاٌّغرمٍُ اٌزي ِعادٌرln 2 ln 2

2 2
y m x m e

     
 

 .ٚعٍػ ؼمٍمmًؼٍس

ظٍّع اٌّغرمٍّاختٍٓ أْ */ أ mDذشًّ إٌمطح اٌصاترحln 2 ln 2
;

2 2
A e
  
 

 . 

ٍُعذد ٔمػ ذماغع اٌّغرمmٔالش ؼغة لٍُ اٌٛعٍػ اٌؽمٍمً*/ ب mD  إٌّؽٕى ٚ fC . 

ٔعع:  (5   
ln 3

ln 2

e

e

I f x x e dx





     ، 
1

0

ln 1 n

n
I X dX ،nَٚعذد غثٍعٍغٍش ِعـذ 

 .1Iٚاؼغة اٌعذد Iفغش ٕ٘ذعٍا اٌعذدأ*/  
0:تٍٓ أْب*/  ln 2

n
I  

اذعــاٖ ذغٍش اٌّرراٌٍح عٍٓ*/ ض         n
I ُِرماستح ٙااعرٕرط أٔش. 

تاعرعّاي :(6 ln 1 X X ، ًأظً و ِٓ 0;X   

أ*/ اعرٕرط أْ :
 

ln 3
2

ln 2

1 2 1 ln 40

e
x e

e

I e dxI


 



    

1Iاعػ ؼصشا ٌٍعذد ب*/        I. 
 
 
 
 

 
 
 

 انثاَٙاَرٓٗ انًٕضٕع 
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 انًهحق:
 

 .........الاسى :
 .........انهقة :  
 ........انقسى :  
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