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الʵعॻʮة الʸǻʗقʙاॻʟة الʚʱائȂʙة الʸʱهʦرȂة
الʱلفة لʦلاǻة الॻȁʙʯة مʗیȂʙة - الʱلفة - القادر ʗʮع عʦʸر ثانȂʦة
2023 : دورة ȏʦانʰال ʤॻعلʯال تʮȂʙʱي ȜǺالʦرȂا امʲʯـان

تॻʮȂʙʱة علʦم : الॺɹʵة

د 30 و سا 03: الʗʸة الȂʙاضॻات : للȜॺالʦرȂا ʙʻʷʲʯال
: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على

: الأوّل الʦʸضʦع
(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال

سʨداء ʛتان وؗ 2, 1,−1,−1 بـ مʛقʺة بॽʹاء كʛات ارȃع مʻها ، ʝʺاللǼ بʻʽها لانفʛق كʛات 7 ȑʨʴǽ صʙʻوق
. كʛات 3 ʙواح آن في و عʨʷائॽا ʖʴʶن، 2 ʦقʛال تʴʺل حʺʛاء Ȅʛة وؗ 1,−1 بـ مʛقʺة

: الʱالॽة الʨʴادث احʱʺال ʖʶأح .1
مʻʲى." مʻʲى الالʨان مʱʵلفة كʛات ثلاث " B اللʨن." ʝنف ʧم كʛات 3 " A

". 2 ارقامها مʨʺʳع كʛات 3 " C
2 ارقامها مʨʺʳع ʨȞǽن ان احʱʺال ما ، مʻʲى مʻʲى الالʨان مʱʵلفة الʺȃʨʴʶة الʛؔات أن علʺا .2

. الʤاهʛة الارقام مʨʺʳع ʖʴس ȞǼل Șفʛی ȑʚال العʨʷائي ʛʽغʱʺال X .3
. احʱʺاله قانʨن عʛف ʦث ، X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʦॽʀ ʧʽع أ-

. E(2023X − 1444) اسʱʻʱج ، E(X) الȄʛاضي الأمل ʖʶأح ب-
(ȉنقا 4.5) الʰاني: ʥȂʙʸʯال

f(x) =
x

x+ 8
بـ [0; +∞[ على معʛفة دالة f (I

. تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه أدرس .1
. f(x) ≥ 0 فإن x ≥ 0 كل أجل ʧم أنه اسʱʻʱج .2

Un+1 = f(Un) : N ʧم n كل أجل ʧم و U0 = 1 : كʺایلي معʛفة مʱʱالॽة (Un) (II

Un ≥ 0 فان ॽʰʡعي n كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب .1
. مʱقارȃة أنها اسʱʻʱج ʦث (Un) ʛʽتغ اتʳاه أدرس .2

. Vn = 1 +
7

Un

: بـ N على معʛفة مʱʱالॽة (Vn) .3
الاول. حʙها ʧʽʽتع ʖلʢǽ، 8 أساسها هʙʻسॽة (Vn) أن ʧʽب أ)

. limUn ʖʶأح ، n بʙلالة Un اسʱʻʱج ʦث ، n بʙلالة Vn ʖʱأك بـ)
Sn =

1

U0

+
1

U1

+ ........
1

Un

: ʘʽح Sn الʺʨʺʳع n بʙلالة ʖʶأح .4
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(ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
(O;−→u ,−→v ) ʝانʳʱوم ʙعامʱم ʦعلʺǼ مʜود ʖ ʛؗʺال ȑʨʱʶʺال

P (z) = z2 − 8
√
3z + 64 بـ الʺعʛف الʙʴود ʛʽʲك P (z) ʧȞॽول

P (z) = 0 الʺعادلة C في حل .1
. ʖʽتʛʱال على b = 4

√
3 + 4i و a = 4

√
3− 4i : ʖʽتʛʱال لاحقʱاهʺاعلى B و A ʧʽʱʢقʻال ʛʰʱنع .2

. الأسي الȞʷل على b, a ʧدیʙالع ʖʱأك أ)
OAB ʘلʲʺال ॽʰʡعة اسʱʻʱج ʦث، AB,OB,OA الʺʶافات ʖʶأح بـ)

G الʻقʢة ʧؔʱول ، ʖʽتʛʱال على d = 2i و c = −
√
3 + i ʧʽʱاللاحق ذات D و C الʻقʱʢان ʧؔʱل .3

{(B, 1); (D, 1); (O,−1)} الʺʲقلة الʳʺلة مʛجح
4
√
3 + 6i هي G الʻقʢة لاحقة أن ʧʽب أ)

. واحʙة اسʱقامة على G,D,C Ȍقʻال أن ʧʽب .4
. أضلاع ȑازʨʱم OBGD الȃʛاعي أن ʧʽب .5

،بʛر ؟ AGC ʘلʲʺال ॽʰʡعة اسʱʻʱج ، ZC − ZG

ZA − ZG

= e
−
π

3
i أن ʧʽب .6

(ȉنقا 7.5) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
g(x) = ln(1− x) + x2 − 2x− 1 : بـ ]−∞; 1[ الʺʳال على معʛفة دالة g (I

تعȄʛفها. مʨʺʳعة ʛʡفي ʙʻع g الʙالة نهایʱي ʖʶاح .1

تغʛʽاتها. جʙول شȞل ʦث ، g الʙالة ʛʽتغ اتʳاه ادرس .2
−0.32 < α < −0.31 ʘʽح α وحʙʽا حلا تقʰل g(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب .3

.]−∞; 1[ الʺʳال على g(x) إشارة اسʱʻʱج .4

الॽʰاني تʺʽʲلها (Cf )، f(x) =
x2 + 2x− 2− ln(1− x)

1− x
: بـ ]−∞; 1[ الʺʳال على معʛفة دالة f (II

.(O; i⃗, j⃗) ʝانʳʱوم ʙعامʱم ʦمعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في
بॽانॽا. الʲانॽة الʳॽʱʻة ʛʶف ،lim

x
<→1

f(x) و lim
x→−∞

f(x) ʖʶأح .1

.f ′(x) =
−g(x)

(1− x)2
: ]−∞; 1[ الʺʳال ʧم x كل أجل ʧم أنه Șقʴت .2

تغʛʽاتها. جʙول شȞل ʦث f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه اسʱʻʱج .3
. −3.2 ≤ λ ≤ −3 و 0.5 ≤ β ≤ 0.6 ʘʽح λ و β وحʙʽان حلان تقʰل f(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب .4

.0 الفاصلة ذات الʻقʢة في (Cf ) مʺاس (T ) لـ معادلة ʖʱاك .5
.f(α) لـ حʛʸا اسʱʻʱج ʦث ، f(α) = −2α− 2 +

1

α− 1
: أن ʗʰأث .6

معادلʱه. ،معʻʽا (∆) مائلا مقارȃا مॽʁʱʶʺا ǽقʰل (Cf ) أن اسʱʻʱج ʦث ، lim
x→−∞

(
f(x)+x

)
الʻهاǽة ʖʶاح .7
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.(∆) و (Cf ) ʧʽب الॽʰʶʻة الʨضॽɻة ادرس .8
.(Cf ) و (∆) ، (T ) ʦأرس .9

(x+1)2 = ln(1−x)+3−mx+m : الʺعادلة حلʨل عʙد m الॽʁʴقي Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʖʶح بॽانॽا ʞناق .10

: الhّاني الʦʸضʦع
(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال

: ʛȄʛʰʱال مع مایلي كل في الʴॽʴʸة الاجاǼة ʛʱأخ
( حॽʁقي ʗثاب C مع ) :ʘʽح y الʙوال كل هي y′ =

2

x
+

1

x2
الʱفاضلॽة الʺعادلة حلʨل .1

y(x) = ln(x2) +
1

x
+C ج) y(x) = 2ln(x)− 1

x
+C ب) y(x) = ln(2x)− 1

x
+C أ)

ȑاوʶǽ
√
e∫

1

xln(x) dx الʱؔامل .2
. √

e− 1 ج) 1

2
ب) 1

4
أ)

هي ʟʵش 20 ʧم تʽȞʷلها ʧȞʺʺال ʖونائ ʝॽرئ ʧم الʺʨȞنة اللʳان عʙد .3
. 400 ج) 380 ب) 190 أ)

هي C في Z4 − 1 = 0 الʺعادلة حلʨل .4
. {i;−i; 1;−1} ج) {i; 1} ب) {1;−1} أ)

(ȉنقا 7) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
حʺʛاء كʛات 4 على V وعاء ȑʨʱʴȄو بॽʹاء Ȅʛة وؗ خʹʛاء ʛتان وؗ حʺʛاء كʛات 3 على U وعاء ȑʨʱʴǽ
3 عʨʷائॽا ʖʴʶن .( ʝʺاللǼ بʻʽها ولانفʛق مʱʺاثلة الȄʛؔات (كل بॽʹاء كȄʛات و3 خʹʛاء كʛات 3 و

: الʱالॽة Ǽالॽɿॽؔة ʙواح آن في كʛات
الʛؔات ʖʴʶن زوجॽا ʛاهʤال ʦقʛال كان إذا ، 3 و 2; 2; 1; 1; 1 بـ مʛقʺة واحʙة مʛة مʳʱانʶة نʛد زهʛة نʛمي

.V ʧم الʛؔات ʖʴʶن فʛدǽا ʛاهʤال ʦقʛال كان إذا U ʧم
زوجي" ʦرق "ʣهʨر A الʙʴث نʶʺي

" اللʨن ʝنف ʧم كʛات 3 "ʣهʨر M الʙʴث نʶʺي
2

3
ʨه V الʨعاء ʧم ʖʴʶال احʱʺال P (A) أن Șقʴت .1

تʨؔن أن احʱʺال ان ʧʽب، U ʧم الʺȃʨʴʶة الʛؔات ان علʺا .2
1

20
ʨه اللʨن ʝنف ʧم

. P (M) ،اسʱʻʱج اكʺلها ʦث الʺقابلة الاحʱʺال شʛʳة انقل .3
الʺȃʨʴʶة الʛؔات ان علʺا U الʨعاء ʧم ʖʴʶال احʱʺال ʨماه .4

؟ الالʨان مʱʵلفة
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(ȉنقا 4.5) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (Cf ) .f(x) = 2x− 4

x+ 7
: بـ [−4;−1] الʺʳال على معʛفة دالة f (I

ʙعامʱم ʦمعل إلى
(- الʺʛفقة الʨرقة الȞʷل- Ȏلاح).(O; i⃗, j⃗) ʝانʳʱوم

تغʛʽاتها. جʙول شȞل ʦث f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه ادرس .1
f(x) ∈ ]−4;−1[ فإن x ∈]− 4;−1[ كان إذا : أنه اسʱʻʱج .2

Un+1 = f (Un) : n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧوم U0 = −3 ʘʽح ، N على معʛفة عʙدǽة مʱʱالॽة (Un) (II

(Un) للʺʱʱالॽة الأولى الʶʺʵة الʙʴود الفʨاصل مʨʴر حامل على مʲل .1
وتقارȃها. (Un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه حʨل تʻʽʺʵا Ȍأع .2

.−4 < Un < −1 : n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاحع ʧهʛب .3
. مʱقارȃة أنها اسʱʻʱج (Un) الʺʱʱالॽة ʛʽتغ اتʳاه ادرس .4

.Vn =
−Un − 1

Un + 4
: بـ n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم معʛفة عʙدǽة مʱʱالॽة (Vn) (III

الأول حʙها معʻʽا ،1
2
أساسها هʙʻسॽة (Vn) الʺʱʱالॽة أن ʗʰأث .1

: n ॽʰʡعي عʙد كل أجل ʧم أنه اسʱʻʱج ʦث ، n الॽʰʢعي العʙد بʙلالة Vn ʖʱاك .2
lim

n→+∞
Un ʖʶأح ʦث ، .Un = −4 +

3

1 + 2

(
1

2

)n

Sn =
1

U0 + 4
+

1

U1 + 4
+

1

U2 + 4
+ . . . +

1

Un + 4
: ʘʽح Sn الʺʨʺʳع ʖʶأح .3

(ȉنقا 7.5) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
g(x) = x+ 3 + ex بـ R على الʺعʛفة الʙالة g (I

. تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث، g الʙالة ʛʽتغ اتʳاه أدرس .1
−3.1 ≤ α ≤ −3 ʘʽح α وحʙʽا حلا تقʰل g(x) = 0 الʺعادلة أن ʧʽب .2

. g(x) إشارة x ʦॽʀ ʖʶح اسʱʻʱج .3
ʙعامʱم ʦمعل في الॽʰاني تʺʽʲلها (C) ʧȞॽول f(x) =

xex − 2

ex + 1
بـ R على الʺعʛفة f الʙالة ʛʰʱنع (II

. ( 1cm الʨʢل وحʙة ) (O,
−→
i ,

−→
j ) ʝانʳʱوم

بॽانॽا. الʲانॽة الʳॽʱʻة ʛʶف ʦث ، lim
x→−∞

f(x) و lim
x→+∞

f(x) ʖʶأح .1
. +∞ ʨʳǼار مائل مقارب ʦॽʁʱʶم y = x الʺعادلة ذو (∆) ʦॽʁʱʶʺال ان ʧʽب .2

. (∆) و (C) ʧʽب الॽʰʶʻة الʨضॽɻة أدرس .3
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. f ′(x) =
exg(x)

(ex + 1)2
فإن R ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب .4

. تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه اسʱʻʱج .5
[0.8; 0.9] الʺʳال على β وحʙʽا حلا تقʰل f(x) = 0 الʺعادلة ان ʧʽب .6

.f(α) لـ حʛʸا أسʱʻʱج ʦث f(α) = α + 1 أن ʧʽب .7
. 0 الفاصلة ذات الʻقʢة ʙʻع (C) مʺاس (T ) معادلة ʖʱأك .8

. (C) و (T ) ، (∆) ʦأرس .9
. f(x) = ln(m) الʺعادلة حلʨل واشارة عʙد m تʺاما ʖجʨʺال الॽʁʴقي Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʖʶح ʞناق .10

ȘــــــʽفʨʱالǼ
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الثاني) الثالث(الموضوع التمرين
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