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 .الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 امتحان البكالوريا التجريبية                                 مديرية التربية لولاية الوادي                            

 0202 مايدورة                                                                             الشعبة: تقني رياضي 
                                                      + شرفي ابراهيم + خوازم الطاهر + كركوبية خليفة+ باهي الطاهرالضيف لقرع م +مدـمحاالتجاني  :ثانويات

 نصفساعات و  4المدة:                                                               الرياضيات   اختبار في مادة
 على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين:

 الموضوع الأول:
)                                                                     ط(اهل 05) اهتمرين الأول: )C 
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1أأن:  nمن أأخل كل ػدد ظبيؼي أأ( برهن بامتراحع -2 3 
n

u 

  أأن: nمن أأخل كل ػدد ظبيؼي بينب( 
 2

1 2

2 1

1

n n

n n

n

u u
u u

u


 
 


)ادرس اتجاه تغير، ثم  )

n
u. 

)هؼتبر المتتامي  -3 )
n

u المؼرة  من أأخل كل ػدد ظبيؼيn بـ :
2

2
3

n

n

n

u
v

u



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 ط(اهل 04) :مثانياهتمرين ا
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 هلاط( 04) اهتمرين امثامث:
  2كريات كل منها مرقم  بامرقم  5بيضاء، و 4سوداء و 2، منها 1كريات كل منها تحمل امرقم  6 ػىكيس يحتوي    

 سوداء وواحدة بيضاء وواحدة خضراء. 3منها 
 ػى كريات مها هفس انوون"  " الحصول  Aكريات، وهؼتبر الحوادث امتامي :  3وسحب غضوائيا وفي أ ن واحد    
B وول ػى كريات تحمل هفس امرقم"   " الحص   C ."الحصول ػى كريات مختوف  في انوون مثنى مثنى " 

 .Cو A ،B:احسب احتمالت الحوادث -1

1بين أأن:  -2
( )

33
P A B   

 الذي يرةق بكل عموي  سحب ػدد الأموان المتحصل ػويها  Xهؼتبر المتغير امؼضوائي -3

 . Xغرف كاهون المتغير امؼضوائي - أأ 

)احسب الأمل امرياضي  - ب )E X 990)، ثم اس تًتج 13)E X. 

رخاع 3 من امكيس وسحب ال ن -4  ؟، ما احتمال سحب ػى الأكل كري  بيضاءكريات ػى امتوالي دون اإ
 ط(اهل 07) اهتمرين امرابع:
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أأن بين -5
f

C يلبل هلع  اهؼعافA .يعوب تؼيين احداجياها 

أأوضئ -6
f

C و( ). 
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)عبيؼي  ام ػداد من الأ  وحيدة توخد جيائي  -3 ; )a b  حيثa b  :تحلق 
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 هلاط( 04) اهتمرين امثامث:
 180و 225املاسم المضترك الأكبر نوؼددين احسب  -1

225المؼادلة:   هؼتبر في -2 180 90x y  (.........................1) 

5( تكافئ المؼادلة 1بين أأن المؼادلة ) ( أأ  4 2x y  ......................... ( )E 

ذا ػومت( تلبل حوول في1المؼادلة ) أأنبين   ( ب  .مهاحل خاص  (2;2)امثيائي أأن  ، ثم حوها اإ

)( ػين امثيائياتحـ ; )x y حوول المؼادلة( )E  :1امتي تحلق 7  x y. 

3- N في اميظام ذي الأساس 52ػدد ظبيؼي يكتبفي اميظام ذي الأساس 44، و حيث
 10   

  في اميظام امؼشري. N، ثم اكتبو ػين -
 هلاط( 07) اهتمرين امرابع:

(I h دالة مؼرة  ػى 1;   2:  بـ
( ) 2 4 1 ln( 1)h x x x x     ، 

 ، ثم صكل خدول تغيراتها.hالدالة  اتتغير ادرس  -1

) بين أأن المؼادلة -2 ) 0h x  تلبل حلا وحيدا 0.3 حيث 0.2   . 

من أأخل كل ػدد حليلي منػين  -3 1;   صارة )اإ )h x. 

(II  f  دالة مؼرة  ػى 1;   بـ: ln( 1)
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x
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
  ( )  ممؼلم م  في ها امبيانيتمثيو( , , )o i j. 

حسب اأأ(   -1
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lim ( )
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f x


  ،lim ( )
x

f x


. 

)بين أأن المس تليمب(  ) مؼادمتهy x  ملارب مـ( ) ثم حدد اموضع امًس بي مـ ،( ) و( ) 
1x كل من أأخل بين -2    :أأن

2
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2( 1)

h x
f x

x
 


 ثم صكل خدول تغيراتها.،fاتجاه تغير اس تًتج، 

)كتب مؼادلة المماسا -3 )d  الموازي مـ ( )  

1بين أأن:  -4
( ) 2 1

2( 1)
 


  


f ثم ػين حصرا مـ ،( )f   

)أأجبت أأنأأ(    -5 ) هلع  ةاصوهاا يلعع حامل محور امفواصل في   :0.4حيث 0.3   . 

)ارسم ب(  )  المماس و( )d والمس تليم الملارب( )  

) ػدد حوول المؼادلة:  mاموس يط الحليليناكش حسب كيم  -6 )f x x m     

7- F دالة مؼرة  ػى  1;   بـ:   21
( ) ln( 1)

2
F x x . 

)ln دالة أأصوي  نلدالة : Fالدالة  أأجبت أأن  ( أأ  1)

1

x
x

x




ػى المجال   1; . 

)مساح  الحيز المحدد بالميحنىاحسب   ( ب ) والمس تليم ( )  1والمس تليمين مؼادمتيهماx e  0وx . 
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 0202 دورة شعبة: تقني رياضي امتحان البكالوريا التجريبيةتصحيح 
 الموضوع الأول:

                                                                      (ةعهل 5445) اهتمرين الأول:
امضكل ومثل ػلى محور امفواصل: اهللأأ(  -1
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1الملام موحب و   3
n

u   صارة 2ومٌَ هدرس اؤ
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وحدُا الأول: 4اسِا المخخامية ُيدس ية أأسومٌَ 
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n n n

n

n n n

u u u
v

u u u
 

ومٌَ:      0 11 1 ........... 1      n nT v v v   

ومٌَ: 
1 1

1 4 1 4 1
1( 1) 1

2 4 1 6

  
      



n n

nT n n   :ٌَوم
1

4 1
1

6

 
  

n

nT n 

 هلط( 445) :مثانياهتمرين ا
2قي املسمة الاكويدية مكل منبوا nادرس ثبؼا مليم امؼدد امعبيؼي -1

n 3و
n  5ػلى 

    0
2 1 5 ، 1

2 2 5 ، 2
2 4 5 ، 3

2 3 5 ، 4
2 1 5 

2ومٌَ بواقي كسمة     
n  ومٌَ:  4دورية دورُا  5ػلى 

. 4 3k4 . 4 2k . 4 1k . 4k n4 
2بواقي كسمة  1 2 4 3

n  5ػلى   
    0

3 1 5 ، 1
3 3 5 ، 2

3 4 5 ، 3
3 2 5 ، 4

3 1 5 
3ومٌَ بواقي كسمة     

n  ومٌَ:  4دورية دورُا  5ػلى 

. 4 3k4 . 4 2k . 4 1k . 4k n4 
3بواقي كسمة  1 3 4 2

n  5ػلى   
2023اس خًتج باقي كسمة امؼدد  -2 1954

2023 1962  5ػلى 

2023لدييا:  5 404 3     :ٌَوم 2023 3 5   و 1962 5 392 2    :ٌَوم 1962 2 5 
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2023لدييا:  و 4 3 k   :ٌَوم 2023 3 4   1962و 5 2 k   :ٌَوم 1962 2 4 
ومٌَ:  2023 1954 4 3 4 2

2023 1962 3 2 5
   k k   :ٌَوم 2023 1954

2023 1962 7 5  
ومٌَ:      2023 1954

2023 1962 2 5    ذن  2باقي املسمة ُو اؤ

امتي تحلق:  nػين كيم -3 2 3 0 5
n n  

. 4 3k4 . 4 2k . 4 1k . 4k n4 
2بواقي كسمة  1 2 4 3

n  5ػلى 
3بواقي كسمة  1 3 4 2

n  5ػلى 
5 8 5 2  2 3 .... 5 n n   

امتي تحلق:  nومٌَ كيم 2 3 0 5
n n   :هي 4 1;4 3 /   n k k k 

ن من أأخل كل ػدد ظبيؼي -4  أأن:  nبرُ 2 2 1
4 2 9 2 4 5

n n
n n

   ثم ػين ،n  :بحيث 

 2 1
4 2 3 0 5

n n
n

   
لدييا:    2

2 2
4 2 5

n
n   :ٌَوم 2 4

4 2 5n n  أأن:  وهؼلم 4
2 1 5n  مهلٌ كانn  :ٌَوم 2

4 1 5n 
و    2 1

2 1 3
9 3 5

 
n

n  :ٌَوم 2 1 2(2 1)
9 3 5

 n n  :ٌَوم
  2 1 4 2
9 3 5

 n n  
وهؼلم أأن:  4 2

3 4 5
 n  مهلٌ كانn  :ٌَوم 2 1

9 4 5
 n  :بامخؼويض 2 2 1

4 2 9 2 4 5
n n

n n
      

لدييا:    -
  2 1
4 2 3 0 5

n n
n

  حكافئ  2 4 0 5 n  
ومٌَ:  2 4 5 n   :ٌَوم 2 1 5n   نجد:  3هضرب في 6 3 5n  :ٌَوم 3 5n   
ذن:  5اؤ 3 n k 

 هلاط( 54) اهتمرين امثامث:
 C4و A ،Bاحسب احتمالات الحوادث -1

     
2 2

5 5

3

11

20
( )

165


 

C C
P A

C
    ،

3 3

6 5

3

11

30
( )

165


 

C C
P B

C
    ،

1 1 1

1 5 5

3

11

25
( )

165
 

C C C
P C

C
 

1بين أأن:  -2
( )

33
 P A B  

3 3

3 4

3

11

5 1
( )

165 33


   

C C
P A B

C
 

 الذي يرفق بكل عموية سحب ػدد الأموان المخحصل ػويها  Xهؼخبر المخغير امؼضوائي -3

 X 4غرف كاهون المخغير امؼضوائي - أأ 

 1;2;3X      :ٌَ20وم
( 1)

165
 P X ،   

1 2 1 2 1 2 2 1

1 5 1 5 5 5 5 5 120
( 2)

165 165

  
  

C C C C C C C C
P X 

1 1 1

1 5 5 25
( 3)

165 165
  

C C C
P X   
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3 2 1 
ix 

25

165
 120

165
 20

165
 ( ) iP X x 

)احسب الأمل امرياضي - ب )E X 990)، ثم اس خًتج 13)E X4 

                                                        
20 120 25 335

( ) 1 2 3 2.03
165 165 165 165

       E X  

                                                                   (990 13) 990 ( ) 13 2023   E X E X 
رخاع 3وسحب الآن  -4  ، ما احتمال سحب ػلى الأكل كرية بيضاءكريات ػلى امخوالي دون اؤ

 هي: ػدم سحب كرية بيضاءمِا  الحادجة امؼكس ية ومٌَ:  Dهؼخبر ُذٍ الحادجة 

ذن : اؤ
3

6

3

11

120 4
( )

990 33
  

A
P D

A
29ومٌَ:   

( )
33

P D 

                           ظريلة ثاهية:
1 2 2 1 3

5 6 5 6 5

3

11

3 3 450 360 60 870 29
( )

990 990 33

   
   

A A A A A
P D

A
 

 ط(اهل 57) اهتمرين امرابع:
I -   g بـ دالة مؼرفة ػلى : ( ) 2

x
g x x e      

  صكل خدول ثغيراهاا4، ثمgادرس ثغيرات الدالة -1

( ) 1
x

g x e      :ٌَوم( ) 0g x   :1ثؼني أأن 0
x

e      :ٌَ1وم
x

e    :ٌَ0ومx  
ذن:  متياكصة تماما ػلى المجال gاؤ ;0 ومتزايدة تماما ػلى المجال 0;  

limولدييا:                                                               ( ) lim 2
x

x x
g x x e

 
       

2                                       و
lim ( ) lim 1

x x
g x x

x 
  

0 x
e

x


 
   
 
 

  

x من أأخل كل اس خًتج -2  صارة ) اؤ )g x 

)من خدول امخغيرات:  ) 0g x  

II - f بـ: دالة مؼرفة ػلى( ) ( 1)
x

f x x x e
  ،  

f
Cِؼامد متجاوسا امبياني في مؼلم متتمثيو( ; , )o i j 

limاحسب  -1 ( )
x

f x


limو  ( )
x

f x


4 

lim ( ) ( ) ( )
x

f x


                  وlim ( ) lim
x

x x
f x x xe



 
 

0
x

e


0

  

x أأجبت من أأخل كل -2  :أأن  ( ) ( )
x

f x e g x
  ٍثغير، ثم اس خًتج اتجاf 4وصكل خدول ثغيراهاا 

                                              ( ) 1 1 ( )( 1) 1 ( 2)
x x x

f x e e x x e
             

xهضرب وهلسم ػلى
e   :2نجد

( )
x

x

e x
f x

e

                      :ٌَوم( )
( ) ( )

x

x

g x
f x e g x

e

   

لميحنىبين أأن ا -3
f

C ملاربا مس خليما يلبل( ) بجوار  :َمؼادمخ y x 
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                                     lim ( ) lim ( 1) lim
x

xx x x

x
f x y x e

e


  

   
0

1
x

e


0

0 

)ادرس اموضع امًس بي نومس خليم - ) والميحنى
f

C4 

( ) ( 1)
x

f x y x e
     صارة صارثَ من اؤ )اؤ 1)x    :ٌَوم 

ومٌَ: 
f

C تحت( )  في المجال ;1 و
f

C فوق( )  في المجال 1; 

) تحلق أأن المؼادلة -4 ) 0f x   ثلبل حلا وحيدا  :0.3حيث 0.5 4 

الدالة مس تمرة و رثيبة ػلى المجال  0.3;0.5 (0.3)و 0.22f  (0.5)و 0.2f   
ية امليم المخوسعة  ) المؼادلةومٌَ حسب مبُر ) 0f x   ثلبل حلا وحيدا  :0.3حيث 0.5 4 

أأ( أأجبت أأن الميحنى -5
f

C يلبل اميلعةA 4هلعة اهؼعاف يعوب ثؼيين احداجياُا 

 ( ) 2
x x

f x e e x
       

ومٌَ:  ( ) ( 2 ) ( 1 ) 2 1 ( 3)
x x x x x x x x

f x e x e e e e x e e x e
                   

صارة  صارثَ من اؤ )اؤ 3)x   :ٌَوم  
ذن هلعة الاهؼعاف احداجياُا:  3اؤ

(3;3 2 )e
 

)ب( اكخب مؼادلة الملٌس )T مـ
f

C غيد اميلعةA4  
3لدييا: 3

( ) : (3)( 3) (3) (1 )( 3) 3 2
        T y f x f e x e 

3ومٌَ:  3
( ) : (1 ) 5T y e x e

    
أأوضئ -6

f
C و( )4 

 
)أأ( تحلق أأن:  -7 ) 1 ( )

x
f x x e f x

     أأصوية مـثم اس خًتج دالة ( )x f x x 4 ػلى 

( ) ( 1)
x

f x x x e
    :ٌَوم( ) ( 1)

   x
f x x x e 

و  1 ( ) 1 1 ( 2) 1 1 ( 2) ( 1)
                   x x x x x x

e f x e x e e x e x e 
)              الدالة الأصوية: ) ( 1) 2 ( 2)

            x x x x
x x e f x x e x x e x x e 

)ىرمز بـ ب(  )S  حة الحيز المحدد بالميحنىلمسا
f

C  و ( )  ٌوالمس خليمين مؼادمخيهلx  1وx 4 
1بين أأن:  -

( )
     S e e 

)دالة أأصوية نلدالة Fهؼخبر  )x f x x   :ٌَوم ( ) ( )
 x

F x x e f x 
لدييا: ػلى المجال ;1  

f
C  تحت ( )  :ٌَوم        

           
1

1
1

( ) ( ) ( ) ( ) 1 (1)





                  x
S f x x dx x e f x e f e f 

)لدييا: ) 0 f
 

(1)و   1f   :ٌَ1وم
( ) 1 1

       S e e
 

ذن:   1اؤ
( )

     S e e 
 :ثانيالموضوع ال

2

2

0 1

1

x

y
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  4(ةعهل 5445) :ولاهتمرين الأ 

I)  n
u  بـ متخامية ػددية مؼرفة ػلى  :

0
2u    من أأخل كل ػدد ظبيؼيوn:  1

2 1



 n

n

n

u
u

u
4 

:أأن nمن أأخل كل ػدد ظبيؼيتحلق  (1
 

1

1
2

n

n

u
u

   

                                                                   1

1 2 1 2 1
2


    n n

n

n n n n

u u
u

u u u u
 

ن بامتراحع من أأخل كل (2 : أأن nػدد ظبيؼي برُ 1 2
n

u4 

0
2u   ٌَومu 

0
1  محللة 2

هفرض أأن 1 2
n

u صحيحة من أأخلn ػدد ظبيؼي كيفي 

ن أأن:  هبُر
n

u  
1

1 :   من فرض امتراحع لدييا  2
n

u 1 1ومٌَ:  2 1
1

2
 

nu
1ومٌَ:   1

1
2

    
nu

 

1ومٌَ:  1
2 1 2 2

2
    

nu
ومٌَ:   

n
u  

1

3
1

2
لدييا:     

3
2

2
بامخؼدي نجد:  

n
u  

1
1 24 

حدد اتجاٍ ثغير المخخامية (3 n
u ا، ثم احسب هاايهاا4واس خًتج ثلاربه 

1لدييا: 

1
2    

n n n

n

u u u
u

ومٌَ:   
2 2

1

1 2 1 ( 1)
2 0

    
      n n n

n n n

n n n

u u u
u u u

u u u
 

  متزايدة تماماومٌَ المخخامية 
ذن هي   متلاربة4المخخامية متزايدة تماما ومحدودة من الأػلى اؤ

1ا حل المؼادلة هاايها
2 L

L
2ومٌَ:   

2 1 0  L L   :ٌَ2وم
( 1) 0 L   :ٌَ1ومL 

II)   هؼخبر المخخامية nv 1:  بـ المؼرفة ػلى
3

1
n

n

v
u

 


4 

بين أأن  -1 nv 4متخامية حسابية يعوب تحديد أأساسِا وحدُا الأول 

                          1

1

4 31 1 1
3 3 3 3

1 11 1 1
2 1

n n

n

nn n n

n n

u u
v

uu u u

u u





        

   
 

1ومٌَ: 

4 3 4 3 3 2 11
3 1

1 1 1 1 1

n n n n

n n

n n n n n

u u u u
v v

u u u u u


    
             

 

0وحدُا الأول:  1المخخامية حسابية أأساسِا 

1
3 4

2 1
v   


 

كخبا -2
nv  بدلالةnثم اس خًتج من أأخل كل ػدد ظبيؼي ،n 2:  أأن

1
n

n
u

n





 4 

4
n

v n    :1ولدييا
3

1
n

n

v
u

 


1ومٌَ:   
3

1
n

n

v
u

 


1ومٌَ:   
1

3
n

n

u
v

 

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1ومٌَ: 
1

3
n

n

u
v

 


1بامخؼويض:    1 2
1 1

4 3 1 1
n

n
u

n n n


    

   
2ومٌَ:   

1
n

n
u

n





 

1 :  أأن غير مؼدوم nمن أأخل كل ػدد ظبيؼيأأ( تحلق  -3 1 1

( 1) 1n n n n
 

 
 

                                                  1 1 1 1 1

1 ( 1) ( 1) ( 1) ( 1)

  
    

    
n n n n

n n n n n n n n n n
 

31المجموع:    nاحسب بدلالةب(  2 ........
2 8 15 ( 2)

n
n

uu u u
S

n n
    


4  

لدييا:                          
2

1( 2) 1 1 11

( 2) ( 2) ( 1) ( 2) ( 1) 1


    

     
n

n

u nn

n n n n n n n n n n n
 

1ومٌَ:     1

1 2
 nS

1

2

 
 

 

1

3


1

3

 
 

 

1

4


1
.......

 
  

  n

1 1
1

1 1 1

 
       

n

n n n
 

 4ط(اهل 55) :ثانياهتمرين ام 
 مع امخؼويل فيما يلً: أأحب بصحيح أأو خاظئ 

2هؼخبر المؼادلة امخفاضوية:  -1 0y y     444444444444444444 ( )E 

)2حيث fالدالة - ) 2

x

f x e


  هي حل نومؼادلة امخفاضوية E  :وامتي تحلق(ln 4) 1f  

2             لأن: الاؤخابة خاظئة 0y y    1حكافئ

2
  y y  :حوِا من امضكل

1

2( )



x

f x Ce 

ln)ولدييا:  4) 1f   يكافئ
1

ln 4
2(ln 4) 1


 f Ce 

ومٌَ: 
1

2

11 1
lnln 4 ln

ln 4 42 2 2 1


    Ce Ce Ce Ce C  1مٌَ: و

2
C  :ذن 2اؤ

1
( )

2




x

f x e 

1هؼخبر امؼدد المركب  -2

2
z

i



4zلدييا:  ، من أأخل كل  حيث:     z z z  

1لأن:    الاؤخابة صحيحة  1 1 1 1 1

2 2 2 2 22    
             

z z
i i i i ii

                        

                                                                
2

2 2 4

(2 )(2 ) 4

 
  

  
 

  
i i

i i
 

و                
2

1 1 1 1 1 1
4 4 4 4

2 2 2 2 22

4 4

(2 )(2 ) 4

    

  

                

 
  

z z
i i i i ii

i i

 

4zومٌَ:  z z z  

) وحيدة ظبيؼية ثوخد جيائية -3 ; )a b حيث a b  :تحلق( ; ) ( ; ) 1PPCM a b PGCD a b  
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 لأن:  خابة صحيحةالاؤ 
)بوضع:  ; ) PGCD a b d ومٌَ ثوخد جيائية( ; ) a b  :حيث a a d  و b b d 

)بامخؼويض:  ; ) ( ; ) 1        PPCM a d b d PGCD a d b d 
)مٌَ: و  ; ) ( ; ) 1      d PPCM a b d PGCD a b(4444444444444441) 

ذن:  )هؼلم أأن أأوميان فيما بينهلٌ اؤ ; ) 1  PGCD a b   و( ; )    PPCM a b a b 
1بامخؼويض نجد:    d a b d   :ٌَوم 1 1   d a b 

لى ايجاد ػددين ظبيؼيين خد لٌ يؤول حل اهتمرين اؤ ذن كل منها يساوي  1اؤُ 1ومٌَ:  1اؤ

1 0


    

d

a b
 

1ومٌَ: 

1


   

d

a b
1ومٌَ:    a  1و b  :ٌَ1وم 1 1  a  1و 1 1  b 

 (1;1)ثوخد جيائية وحيدة هي: ومٌَ 

4-    :ػدد حليلي موحب تماما، لدييا
0

1 1
ln(2 1) 1

2 1 2
dx

x



  
 

 لأن: الاؤخابة خاظئة  
0

0 0 0

1 1 2 1 2 1
ln(2 1)

2 1 2 2 1 2 2 1 2

  
     

    dx dx dx x
x x x

 

                                1 1 1
ln(2 1) ln(2(0) 1) ln(2 1)

2 2 2
       

ومٌَ: 
0

1 1
ln(2 1)

2 1 2



 
 dx

x
 

5- ( )
n

u  وحدُا الأول 4متخامية ُيدس ية أأساسِا
0 3u   

 هؼخبر المجموع:     
0 1 2

0 1 2 ........
n

n n n n n n
S u C uC u C u C        :3حيث 5

n

n
S     

0                                    لأن: ةالاؤخابة صحيح     1 2

0 1 2 ........     n

n n n n n nS u C u C u C u C 

                    لدييا:    
 
 

 

0 0 1 1 2 2

0 0 1 1 2 2

0 0 1 1 1 2 2 2 0

0

=3 4 3 4 3 4 ........ 3 4

=3 4 4 4 ........ 4

=3 1 4 1 4 1 4 ........ 1 4

=3 1 4 3 1 4

 





       

   

       

  

n n

n n n n

n n

n n n n

n n n n n

n n n n

n
nn i i i

n

i

C C C C

C C C C

C C C C

C

 

ومٌَ:       S =3 5
n

n 
 هلاط( 54) اهتمرين امثامث:

 185و 225احسب املاسم المضترك الأكبر نوؼددين  -1

2لدييا:  2
225 5 3    2و 2

180 2 3 5          :ٌَ2وم
(225;180) 5 3 45  PGCD 
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225المؼادلة:   هؼخبر في -2 180 90x y  (44444444444444444444444441) 

5( حكافئ المؼادلة 1بين أأن المؼادلة ) ( أأ  4 2x y  4444444444444444444444444 ( )E 

225لدييا:     180 90x y   5نجد:  45 هلسم ػلى 4 2 x y   ٌَالمؼادمخان متكافئخان4وم 

ذا ػومت( ثلبل حوولا في1المؼادلة ) أأنبين   ( ب  4مِاحل خاص  (2;2)امثيائيةأأن  ، ثم حوِا اؤ

)في المؼادلة     )E  :(5;4)لدييا 1PGCD  ذن المؼادلة ثلبل حوولا4 2يلسم  1و  اؤ

ذن:  (2;2)لدييا:     5حل خاص نومؼادلة اؤ 4 2

5(2) 4(2) 2

 
  

x y 

بامعرح ظرفا معرف نجد:               5( 2) 4 2 0   x y   :ٌَوم 5( 2) 4 2  x y(44444442) 
)5يلسم  4 2)x  (5;4)و 1PGCD  :ٌَ2يلسم  4ومx   :ذن 2اؤ 4 x k  :ٌَ4وم 2 x k 

)5( نجد:  2بامخؼويض في ) 4 ) 4k  2y   :ٌَ2وم 5 y k   :ٌَ5وم 2 y k 
4)حوول المؼادلة هي جميع امثيائيات  2;5 2) k k   حيثk 

0( ػين امثيائياتحـ 0( ; )x y حوول المؼادلة( )E  :0امتي تحلق 0 1 4  x y4 
0لدييا:    0 1 2x y     :ٌَ0وم 04 1 4    x y   :ٌَ4وم 4 2 5 2 1 4      k k 

4ومٌَ:  9 3 4   k   :ٌَ7وم 9 1  k   :ٌَ7وم 1

9 9
  k   :ٌَ0.77وم 0.11  k 

 (2;2)الحوول:  بامخؼويض في  0kومٌَ: 

3- N في اميظام ذي الأساس 52ػدد ظبيؼي يكتبفي اميظام ذي الأساس 44، و حيث
 10   

  في اميظام امؼشريN 4، ثم اكخبو ػين -

( ) ( )

52 44
 

 N   :ٌَ0وم 1 0 1
2 5 4 4             :ٌَ2وم 5 4 4    

5ومٌَ:  4 2    ؼادلة وهي حكافئ الم( )E   :ومٌَ حوومِا( ; ) (4 2;5 2)    k k 
)لدييا:  )

52


N  :ذن 5اؤ    :10وحسب مؼعيات اهتمرين    :ٌَ5وم 10  
ذن:  اؤ 6;7;8;9  6    مخؼويض:با   :ذن 4اؤ 2 6 k   :ٌَ1ومk   :ذن )اؤ ; ) (6;7)   

7   :ذن 4اؤ 2 7 k   :ٌَ5وم

4
k  مرفوض لأنk غير ظبيؼي 

8   :ذن 4اؤ 2 8 k   :ٌَ6وم

4
k  مرفوض لأنk غير ظبيؼي 

9   :ذن 4اؤ 2 9 k   :ٌَ7وم

4
k رفوض لأن مk غير ظبيؼي 

 هلاط( 57) اهتمرين امرابع:
(I h دالة مؼرفة ػلى 1;    :2بـ

( ) 2 4 1 ln( 1)h x x x x     ، 
 ، ثم صكل خدول ثغيراهااh4ادرس ثغيرات الدالة  -1
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2

1 4 8 5
( ) 4 4

1 1

     
 

x x
h x x

x x
 

 2
8 4(4)(5) 16 0         صارة امبسط والملام موحبة  ومٌَ اؤ

)ومٌَ:  ) 0 h x 

1
lim ( )


 
x

h x  وlim ( )


 
x

h x   :ٌَوم 
) بين أأن المؼادلة -2 ) 0h x   ثلبل حلا وحيدا 0.3 حيث 0.2   4 

الدالة مس تمرة ورثيبة تماما ػلى المجال  0.3; 0.2   و( 0.3) 0.37 h و( 0.2) 0.06h 
ية امليم المخوسعة المؼادلة ثلبل حلا وحيدا  ومٌَ حسب مبُر

ليلي منمن أأخل كل ػدد ح ػين  -3 1;   صارة )اؤ )h x4 

 من خدول امخغيرات: 

 (II  f  دالة مؼرفة ػلى 1;   :بـ ln( 1)
( )

2( 1)

x
f x x

x


 


  ( )  ممؼلم م  في ِا امبيانيتمثيو( , , )o i j4 

حسب أأ(  ا -1
1

lim ( )
x

f x


  ،lim ( )
x

f x


4 

  ln( 1)
lim ( ) lim

2( 1) 


 

x x

x
f x x

x

0

       و  
1 1

ln( 1)
lim ( ) lim

2( 1)  


 

x x

x
f x x

x



  

)ب( بين أأن المس خليم ) َمؼادمخy x  ملارب مـ( ) ثم حدد اموضع امًس بي مـ ،( ) و( ) 

      ln( 1)
lim ( ) lim

2( 1) 


  

x x

x
f x y

x

0

0  ومٌَ المعووب 

)ln:    اموضع امًس بي 1)
( )

2( 1)


  


x

f x y
x

 
)lnالملام موحب و  1) 0  x  ػلى المجال 1;0   وln( 1) 0  x  ػلى المجال 0;   

)ومٌَ  )  فوق( ) ػلى المجال 1;0  و( )  تحت( ) ػلى المجال 0;     
1x كل من أأخل بين -2    :أأن

2

( )
( )

2( 1)

h x
f x

x
 


 ،ثم صكل خدول ثغيراهااf4اس خًتج اتجاٍ ثغير، 

          
2 2 2

2 2

2 2 2

1
2( 1) 2ln( 1)

2 2ln( 1) 1 ln( 1)1( ) 1 1 1
4( 1) 4( 1) 2( 1)

2( 1) 1 ln( 1) 2 4 1 ln( 1) ( )
         

2( 1) 2( 1) 2( 1)

                   
 
       

  
  

x x
x xxf x

x x x

x x x x x h x

x x x

 

)كخب مؼادلة الملٌسا -3 )d  الموازي مـ ( )  

)الملٌس )d مواز مـ( )  :يؼني أأن( ) 1 f x   :ٌَوم
2

2

2 4 1 ln( 1)
1

2( 1)

   



x x x

x
 

2ومٌَ:  2
2 4 1 ln( 1) 2 4 2      x x x x x   :ٌَومln( 1) 1 x :ٌَوم

 

1 x e  
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1ومٌَ:  x e   :ذن المؼادلة اؤ
ln( 1 1) 1

1( ( 1)) ( 1) 1 1 1 1
2( 1 1) 2

  
                   

e
y x e f e x e e x e e

e e
 

1ومٌَ: 

2
 y x

e
 

1بين أأن:  -4
( ) 1

2( 1)



  


f ثم ػين حصرا مـ ،( )f   

)لدييا:  ) 0 h   :ٌَ2وم
2 4 1 ln( 1) 0         :ٌَ2وم

ln( 1) 2 4 1       

)lnمن جهة أأخرى:  1)
( )

2( 1)

 



 


f                  :بامخؼويض نجد
2

2 4 1
( )

2( 1)

  


  
 


f 

                               
2

4 6 1 (2 1)(2 2) 1 1
2 1

2( 1) 2( 1) 2( 1)

    
  
    

    
  

 

0.3لدييا:  0.2      :ٌَ1.4وم 2( 1) 1.6      :ٌَ1  وم 1 1

1.4 2( 1) 1.6
    


  

0.4ومن جهة أأخرى:   2 1 0.6     :ٌَ0.11   وم ( ) 0.23 f        
)أأجبت أأنأأ(  -5 ) هلعة فاصوهاا يلعع حامل محور امفواصل في   :0.4حيث 0.3   4 

لدالة مس تمرة ورثيبة تماما ػلى المجال ا 0.4; 0.3   و( 0.3) 0.05 f و( 0.4) 0.03h   ٌَوم 
ية امليم المخوسعة المؼادلة ثلبل حلا وحيدا  حسب مبُر

)ارسم ب(  )  الملٌس و( )d يموالمس خل( )    
 امرسم: 

) ػدد حوول المؼادلة:  mناكش حسب كيم اموس يط الحليلي -6 )f x x m                                               

1من أأخل  -
;
2

    
m

e
 لايوخد حوول نومؼادلة  

1من أأخل  -

2
m

e
1من أأخل   - نومؼادلة حل مضاغف  

;0
2

   
m

e
 ننومؼادلة حلا  

من أأخل  - حل مؼدوم نومؼادلة  0mمن أأخل  - 0; m  نومؼادلة حل وحيد 

)ln لدالة :دالة أأصوية ن Fالدالة  أأجبت أأنأأ(  -7 1)

1

x
x

x




ػلى المجال   1; 4 

                                                          1 1 ln( 1)
( ) 2 ln( 1)

2 1 1

     
 

x
F x x

x x
 

)مساحة الحيز المحدد بالميحنىاحسب ب(  )  والمس خليم( )  ٌ1والمس خليمين مؼادمخيهلx e  0وx 4 

( )  فوق( )  :ذن المساحة اؤ 
1

0

( )




e
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