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الʵعॻʮة الʸǻʗقʙاॻʟة الʚʱائȂʙة الʸʱهʦرȂة
الʱلفة لʦلاǻة الॻȁʙʯة مʗیȂʙة - الʱلفة - الʙحʸان ʗʮع ȏʙʻهʟ ثانȂʦة
2022 : دورة ȏʦانʰال ʤॻعلʯال تʮȂʙʱي ȜǺالʦرȂا امʲʯـان

تॻʮȂʙʱة علʦم : الॺɹʵة

د 30 و سا 03: الʗʸة الȂʙاضॻات : مادة في اخॺʯار

: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على
: الأوّل الʦʸضʦع

(ȉنقا 04) الأول: ʥȂʙʸʯال
: ʛȄʛʰʱال مع مایلي كل في الʴॽʴʸة الاجاǼة ʛʱأخ

: هي y(0) = e Șقʴت الʱي y − y′ = 1 الʱفاضلॽة الʺعادلة حلʨل .1
.y(x) = ex+1 + 1 ج) y(x) = ex+1 − ex + 1 ب) y(x) = ex+1 أ)

ȑاوʶǽ 2∫
−2

xex dx الʱؔامل .2
. e2 + 3e−2 ج) 4(e2 − e−2) ب) e−2 − 3e2 أ)

ȑاوʶǽ Un = e−4n ʘʽح Pn = U0 × U1 × ......× Un الʙʳاء .3
. e2n(n+1) ج) e−

n(n+1)
2 ب) e−2n(n+1) أ)

(ȉنقا 04) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
ʛتان وؗ 2; 2; 1; 1; 1 بـ مʛقʺة بॽʹاء كʛات ʝʺوخ 2; 1;−1 بـ مʛقʺة حʺʛاء كʛات ثلاث صʙʻوق ȑʨʱʴǽ

ارجاع بʙون الʨʱالي على كʛات ثلاث عʨʷائॽا ʖʴʶن ، −1;−1 بـ مʛقʺʱان خʹʛاء
: الʱالॽة الʨʴادث احʱʺال ʖʶأح .1

مʻʲى." مʻʲى الألʨان مʱʵلفة كʛات " A

الأقل." على واحʙة خʹʛاء كȄʛة " B
معʙوم." أرقامها مʨʺʳع كʛات " C

مʲى. مʻʲى الألʨان مʱʵلفة تʨؔن أن احʱʺال ʨماه معʙوم الʺȃʨʴʶة الȄʛؔات أرقام مʨʺʳع ان علʺا .2
. الʺȃʨʴʶة الʛʹʵاء الȄʛؔات عʙد ʲʺǽل ȑʚال العʨʷائي ʛʽغʱʺال X ʧȞॽل .3

. X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʦॽʀ ʧʽع أ)
. X العʨʷائي ʛʽغʱʺال احʱʺال قانʨن عʛف بـ)

. E(X) الȄʛاضي الامل ʖʶأح جـ)
(ȉنقا 4.5) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال

f(x) =
x

x+ 8
بـ [0; +∞[ على معʛفة دالة f (I
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. تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه أدرس .1
. f(x) ≥ 0 فإن x ≥ 0 كل أجل ʧم أنه اسʱʻʱج .2

Un+1 = f(Un) : N ʧم n كل أجل ʧم و U0 = 1 : كʺایلي معʛفة مʱʱالॽة (Un) (II

Un ≥ 0 فان ॽʰʡعي n كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب .1
. مʱقارȃة أنها اسʱʻʱج ʦث (Un) ʛʽتغ اتʳاه أدرس .2

. Vn = 1 +
7

Un

: بـ N على معʛفة مʱʱالॽة (Vn) .3
الاول. حʙها ʧʽʽتع ʖلʢǽ، 8 أساسها هʙʻسॽة (Vn) أن ʧʽب أ)

. n بʙلالة Un اسʱʻʱج ʦث ، n بʙلالة Vn ʖʱأك بـ)
. limUn ʖʶأح .4

Sn =
1

U0

+
1

U1

+ ........
1

Un

: ʘʽح Sn الʺʨʺʳع n بʙلالة ʖʶأح .5

(ȉنقا 7.5) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
f(x) =

x

2
− ln

(x− 1

x

)
بـ ]−∞; 0[ ∪ ]1; +∞[ على الʺعʛفة العʙدǽة الʙالة f

الʨʢل وحʙة )
(
O :

−→
i ,

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (Cf )

( 1cm هي
ʧʽȃمقار ʧʽʺॽʁʱʶم ǽقʰل (Cf ) ان اسʱʻʱج ʦث ، lim

x→−∞
f(x) و lim

x→+∞
f(x); lim

x
>→1

f(x) : lim
x

<→0

f(x) ʖʶأح .1
. ʖʽاتʛʱال لʺʨʴر ʧʽȄازʨم

. (Cf ) لـ مائل مقارب ʦॽʁʱʶم y =
x

2
الʺعادلة ذو (∆) ʦॽʁʱʶʺال أن ʧʽب أ) .2

.(∆) و (Cf ) ʧʽب الʰʶʻي الʨضع أدرس بـ)
f ′(x) =

x2 − x− 2

2x(x− 1)
فإن ]−∞; 0[ ∪ ]1; +∞[ ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب أ) .3

. تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث، f الʙالة ʛʽتغ اتʳاه ادرس بـ)
. (Cf ) لـ ʛʣاʻت ʜ ʛؗم E

(1
2
;
1

4

)
الʻقʢة أن ʧʽب .4

. (Cf ) و (∆) ʦارس .5
في مʱʵلفان حلان ln

(x− 1

x

)
= x

(1
2
+ m

)
الʺعادلة تقʰل حʱى m الॽʁʴقي Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʧʽع .6

الاشارة.
F (x) =

x2

4
− (x− 1)ln

(x− 1

x

)
+ ln(x) بـ ]1; +∞[ على الʺعʛفة F الʙالة ʛʰʱعʻل .7

. f لـ أصلॽة F أن ʧʽب أ)
. x = 3 و x = 2 ʧʽʺॽʁʱʶʺوال الفʨاصل مʨʴر و (Cf ) بـ الʺʙʴد ʜʽʴال مʶاحة ʖʶأح بـ)
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: الhّاني الʦʸضʦع
(ȉنقا 03.5) الأول: ʥȂʙʸʯال

بـ R على معʛفة دالة f (I

أعʙاد c و b, a ʘʽح f(x) = (ax + b)e−x + c

. حॽʁॽʁة
م م م إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (Cf )

( 1cm الأʨʡال وحʙة )
(
O :

−→
i ,

−→
j
)

. c و b, a ʧʽع بॽانॽة Ǽقʛاءة .1

a = b = c = 1 نʹع (II

. f للʙالة أصلॽة F (x) = −(x+ 2)e−x + x بـ R على الʺعʛفة F الʙالة أن ʧʽب .1
. x = 1 ; x = −1 والʺॽʁʱʶʺان الفʨاصل ومʨʴر (Cf ) بـ الʺʙʴد ʜʽʴال مʶاحة cm2 Ǽالـ ʖʶأح .2

(ȉنقا 04) الʰاني: ʥȂʙʸʯال
الʨʱالي على ʖʴʶن، n ≥ 3 مع سʨداء كȄʛة n حʺʛاء كȄʛات ثلاث و بॽʹاء كʛات ارȃع Ǽه صʙʻوق

. كʛتان Ǽالارجاع
: الʱالॽة الʨʴادث احʱʺال ʖʶأح .1

اللʨن." ʝنف ʧم كʛتان " A
". الاولى الʺʛة في سʨداء كȄʛة ʖʴس" B

الأقل." على سʨداء كȄʛة " C
ǽعʢي سʨداء كȄʛة ʖʴوس دج 60 مقʙارها خʶارة ǽعʢي حʺʛاء كȄʛة أو بॽʹاء كȄʛة ʖʴس أن ʛʰʱنع .2

. Șقʴʺال الȃʛح مقʙار ʖʴس ȞǼل Șفʛی ȑʚال العʨʷائي ʛʽغʱʺال X ʧȞॽول دج 50 ॽʁǼʺة رʴȃا
. احʱʺاله قانʨن عʛف ʦث ، X العʨʷائي ʛʽغʱʺال ʦॽʀ ʧʽع أ)

. E(X) الȄʛاضي الأمل ʖʶأح بـ)
. مʴȃʛة اللॼɻة تʨؔن حʱى الʙʻʸوق في الʨʶداء الȄʛؔات ʧم عʙد أقل ʨماه جـ)

(ȉنقا 05) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
. f(x) =

x2

2x− 1
بـ [1; +∞[ على الʺعʛفة f الʙالة ʧؔʱل (I

. تغʛʽاتها جʙول شȞل ʦث f ʛʽتغ اتʳاه أدرس .1
. f(x) ∈ [1; +∞[ فإن [1; +∞[ ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧʽب .2

Un+1 =
(Un)

2

2Un − 1
n ∈ N كل أجل ʧم و U0 = 2 بـ N على الʺعʛفة (Un) الʺʱʱالॽة ʧؔʱل (II
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. 1 ≤ Un فإن ॽʰʡعي n كل أجل ʧم أنه Ǽالʛʱاجع ʧهʛب .1
. مʱقارȃة أنها اسʱʻʱج ʦث، مʻʱاقʸة (Un) أن ʧʽب .2

. Wn = ln(Vn) و Vn =
Un − 1

Un

ॽʰʡعي n كل أجل ʧم نʹع .3
. Vn+1 = (Vn)

2 فإن ॽʰʡعي n كل أجل ʧم أنه ʧʽب أ)
. W0 ʖʶأح ʦث ، 2 أساسها هʙʻسॽة مʱʱالॽة (Wn) أن اسʱʻʱج بـ)

. n بʙلالة Vn ॼɺارة اسʱʻʱج ʦث، n بʙلالة Wn ॼɺارة ʖʱأك ج)
. lim
n→+∞

Un ʖʶأح ʦث ، n بʙلالة Un ॼɺارة اسʱʻʱج .4
Sn = W0 +W1.............+Wn :ʘʽح Sn الʺʨʺʳع ʖʶأح أ) .5

Pn = V0 × V1 × .......× Vn : ʘʽح Pn الʙʳاء ʖʶأح بـ)
(ȉنقا 07.5) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

g(x) = 1 + xex : كʺایلي R الʺʳال على الʺعʛفة g الʙالة ʛʰʱنع (I

تغʛʽاتها. جʙول شȞل ʦث g الʙالة ʛʽتغ اتʳاه أدرس .1
. R الʺʳال على g(x) إشارة إسʱʻʱج .2

f(x) =
x+ ex

ex − 1
: كʺایلي R∗ الʺʳال على الʺعʛفة f العʙدǽة الʙالة ʧؔʱل (II

الʨʢل وحʙة )
(
O :

−→
i ,

−→
j
)

ʝانʳʱʺال ʙعامʱʺال ʦالʺعل إلى الʺʨʶʻب ȑʨʱʶʺال في الॽʰاني تʺʽʲلها (Cf )

( 1cm هي
. (Cf ) لـ الʺقارȃة الʺॽʁʱʶʺات اسʱʻʱج ʦث تعȄʛفها مʨʺʳعة أʛʡاف ʙʻع f نهاǽات ʖʶأح .1

f ′(x) = − g(x)

(ex − 1)2
: لʙیʻا R∗ الʺʳال ʧم x كل أجل ʧم أنه ʧّ̔ب أ) .2

. تغʛʽاتها جʙول شȞل و f الʙالة ʛʽتغ إتʳاه إسʱʻʱج ب)
. −0.6 < α < −0.5 ʘʽح α فاصلʱها وحʙʽة نقʢة في الفʨاصل مʨʴر ǽقʢع (Cf ) أن ʧʽب .3

−∞ ʨʳǼار (Cf ) لـ مائل مقارب y = −x الʺعادلة ذو (∆) ʦॽʁʱʶʺال أن ʧّ̔ب أ) .4
. (∆) ʦॽʁʱʶʺال إلى Ǽالॼʶʻة (Cf ) للʺʻʴʻى الʰʶʻي الʨضع أدرس ب)

. (Cf ) و (∆) ʦأرس .5
الاشارة. في مʱʵلفان حلان f(x) = m الʺعادلة تقʰل حʱى m الॽʁʴقي Ȍॽسʨال ʦॽʀ ʧʽع .6

h(x) =
|x|+ e|x|

e|x| − 1
بـ R∗ على الʺعʛفة h الʙالة ʧؔʱل .7

. زوجॽة h الʙالة أن ʧʽب أ)
.Șابʶال ʦالʺعل ʝنف في أرسʺه ʦث (Cf ) ʧم إنʢلاقا (Ch) ʦرس كॽɿॽة اشʛح بـ)

ȘــــــʽفʨʱالǼ
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