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  التمرین الأول:

( ; ; )O i j
 

، معلم متعامد ومتجانس
f دالة قابلة للاشتقاق على 0; 4.  

جیوجبرا برمجیة باستعمال 
GeoGebra المنحنى ، مثلّنا(γ) 

عند (D]ونصف المماس  ، fللدالة 
  نیالمماسو ،على الیمین Oالنقطة 

(Δ) و(T)  عند النقطتینB وC 
  .على الترتیب

   :أجب على ما یلي بقراءة بیانیة

مستمرة على fھل  )1 0;4 ؟
 برّر إجابتك.

) ن أن المعادلةبیّ  )2 ) 0.5f x  تقبل حلا وحیداα على المجال 0;0.5. 

:أحسب )3 (1);  3f f (0)وf ،مّ ث '(1);  ' 3f f (0)'وRf. 
 ؟Bماذا تسمى النقطة  .(Δ)والمماس  (D]نصف المماس  لة لكل مناستنتج معاد )4
على المجال fتغیرّات ل جدول شكّ  )5 0;4 ، إشارة مبینا فیھ'( )f x 

1یساوي )T( المماس بینّ أنّ معامل توجیھأ)  )6
2

 ثمّ عینّ معادلة لھ.، 

العدد استنتج ؟)γ(من المنحنى  C. ماذا نسمي النقطة )T(والمماس  )γ(ة المنحنى حددّ وضعیّ ب)  '' 3f. 

في المجالیانیا جـ) استنتج ب 0; 4:ةالمتراجححل 4 '( ) 0f x     

نقبل أنّ: )7
16(4)

17
f 

 لیكن و kالمجال علىبیانیا ناقش  ،اسالب احقیقی اعدد 0; وجود  kحسب قیم الوسیط ، 4

)وعدد حلول المعادلة: )f x k 

  
   .uدالة إلیك جدول تغیرات  :انيالثالتمرین 

)استنتج إشارة .1 )u x. 
بـ: tو kتین: ف الدالنعرّ  .2

( ) ( )k x u x  
و 2( ) ( )t x u x  
 .tو kكل من  مجموعة تعریف استنتج-أ

)'كل من عبرّ عن-ب )k x و'( )t x بدلالة'( )u x و( )u x   
       .t و kكل من  تغیرات يل جدولشكّ -جـ 

 .بالتوفیق                           .انتھى
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  ا����ذ�� ا������
  )قاطن 7( التمر�ن الأول:

  : بقراءة بيانية

مستمرة ع�� fالدالة  )1 0; 4. 
  .اليد)( يمكن رسم منحنا�ا دون رفع القلم: الت��ير

قابلة للاشتقاق ع�� fالدالة لأنّ أو  0;   )ن 0.5(   .4

)المعادلة )2 ) 0.5f x   تقبل حلا وحيداα ع�� 0;0.5 

0.5yالمعادلة المستقيم ذولأنّ:     يقطع)γ( فاصل��ا طة واحدة ق�� نα حيث 0;0.5 . )1 ن(  
   كما ي��: المتوسطة ون�يج��ا م شروط م���نة القيمأو نقدّ      

ع�� ا��التماما متناقصة مستمرة و  f الدالة 0;0.5 و   (0.5) 1.6 0.5 (0) 0f f      ّالمعادلة فإن 
( ) 0.5f x   يدا تقبل حلا وحα  0.5و 0ب�ن  امحصور.  

) :ا��ساب )3 3) 3f  ،(1) 2f   (0)و 0f   ّثم
 33 3 12'( 3)

20 3
f

  
 


  ،'(1) 0f  و

0 2'(0) 4
0 0.5Rf


  


 )ن 1.5=6× 0.25( 

 . (Δ)والمماس  (D]است�تاج معادلة ل�ل من: نصف المماس  )4

Δ(:2y(معادلة    )0.5 ن(  

)D[ :'(0)(ومعادلة 0) (0);   0Ry f x f x   :4ومنھ ;   0y x x   )52.0 ن(  
  )ن 52.0( �� ذروة للمنح�� Bالنقطة 

)' إشارة جدول و  fجدول �غّ��ات  )5 )f xأجل من 0;4x   
 )ن 0.5( .المقابل انظر ا��دول 

�1ساوي  )T(أ) ت�يان أنّ معامل توجيھ  )6
2

 ثمّ �عّ�ن معادلة لھ. 

)'1لدينا مما سبق: 3)
2

f  :1وت�تج معادلة لھ 3 3
2 2

y x  )0.5 ن( 

است�تاج و ،  C. و�سمية النقطة )T( و )γ(ب) تحديد وضعيّة  '' 3f  

;0عندما: 3x      المنح��)γ( يقع فوق المماس)T(، :3عندماx   المنح��)γ( والمماس)T( .متقاطعان  
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4x;3عندما:و        المنح��)γ( يقع تحت المماس)T( .)0.5 ن(  

)''   )ن 52.0( .�� نقطة ا�عطاف Cالنقطة  3) 0f  )52.0 ن(  

جـ) است�تاج بيانيا �� ا��ال 0; 4الم��ا��ة:حل 4 '( ) 0f x    :0ت�ا�� 1x   )0.5 ن(  
)البيانية لوجود وعدد حلول المعادلةالمناقشة  )7 )f x k  )0.5 ن( 

yوالمستقيم ذي المعادلة:  )γ(المنح�� ا��لول �� فواصل نقط تقاطع  k 

عندما:
160

17
k 

   .يوجد حل وحيد  

2kوعندما:    1=يوجد حل مضاعف) x( 

وعندما:
16 2

17
k

   .يوجد حلان  

2kوعندما:  .لا توجد حلول  

  )قاطن 3( الثا�ي:التمر�ن 
   .uدالة ليك جدول �غ��ات إ

)است�تاج إشارة .1 )u x .)0.5 ن( 
 �ست�تج جدول الإشارة التا��:  uمن جدول �غ��ات 

 
)بـ: tو kت�ن: �عرف الدال .2 ) ( )k x u x   و 2( ) ( )t x u x  

 .tو �kل من  ج مجموعة �عر�فااست�ت  )أ
 : ( ) 0k uD x D u x   :ومنھ 0;2kD  )52.0 ن(  

 t uD x D  :ومنھ 3; 3t uD D   )52.0 ن(  
)'�ل من ب) التعب�� عن )k x و'( )t x بدلالة'( )u x و( )u x   

'( )'( )
2 ( )
u xk x
u x

 )0.5 و )ن'( ) 2 '( ) ( )t x u x u x )0.5 ن(  

   .t و �kل من  جدول �غ��ات جـ)
  )ن u’  )0.5من لإشارة  ’k إشارة .kجدول �غ��ات 
 )ن u’.u  )0.5من إشارة ا��داء  ’tشارة إ .tجدول �غ��ات 

  
  
 
  


