
ية الديمقراطية الشعبية  ية الجزائر  الجمهور
بي  بية لولاية  ـــ ـم                                      ة الوطنية ـــ وزارة التر ية التر  البيض دير

يا التجريبي امتحان   ية                                                                   بكالور  الشلالة - حميتو الحاج علي  ثانو
 2024ـــاي  ـــ دورة: مـــ                                                                     واقتصاد   ر تسيي   ة: ــ الشعب 

ياضيات   مادة:  اختبار في    د 30ساو   03  المـدة:                                     الر
 عنه   ويجيب على الطالب أن يختار أحد الموضوعين  

 ن( 20الموضوع الأول) 
   ن( 04) التمرين الأول 

)لتكن  )n
u   المتتالية المعرفة علىN   :كما يلي

0
u =   و   

1

1
3

4
n n

u u+ = +   
I.   عين قيمة  حتى تكون المتتالية( )n

u .ثابتة 

II.   :12نضع = 

n  :4بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي   نأ( بره  (1 12nu . 
)ادرس اتجاه تغير المتتالية ب(  )n

u ماذا تستنتج؟ . 
2 ) ( )nv   من أجل كل عدد طبيعي  متتالية عددية حيثn :4n nv u= − . 

)أ( أثبت أن        )nv  الأول.  وحدهامتتالية هندسية يطلب تعيين أساسها 
nأكتب عبارتي   ب(      

v   وnu  بدلالةn     ثم استنتجlim n
n

u
→

  . 
n( أحسب المجموع 3

S   حيث من أجل كل عدد طبيعيn   :
2024 2025

...
n n

S u u u= + + +   

 ن( 04:) التمرين الثاني 

ية لاستهلاك مواد التنظيف الطبية بالنسبة للاستهلاك الكلي لمواد التنظيف لمصحة  عمومية يمثل الجدول التالي النسبة المئو
 سنوات  06 خلال

 السنة  2017 2018 2019 2020 2021 2022
الرتبة   1 2 3 4 5 6

i
x 

ية للسنة   8.5 9.5 10.7 10.9 11.4 11.8 النسبة المئو
i

y 

 
)مثل سحابة النقط .1 );i i iM x y   0)في معلم متعامد مبدؤه ; 8)O (،1cm  سنة على محور الفواصل و   1لكل

1cm  0.5لكل% ) 

)احسب إحداثيا النقطة المتوسطة  -أ .2 ; )G x y  .ثم علمها 

0هي:  بين أن معادلة لمستقيم الانحدار بالمربعات الدنيا  -ب 64 8 23y x= +. . 
ية للاستهلاك في السنوات الموالية لسنة  إذا  .3 الى   2017تتم بنفس الوتيرة التي تمت بها من  2022اعتبرنا النسبة المئو

ية  ،2022  %15فابتداءا من أي سنة تتعدى النسبة المئو

 اقلب الصفحة 
 4من    1صفحة  



 ن( 04) الثالث التمرين  
ير اختيارك   في كل حالة:   اختر الإجابة الصحيحة مع تبر

)lnمجموعة حلول المعادلة  (1 1) 2 0x+ −  هــي:  في  =
 -أ 2

1S e= - ب                 + 2
1S e=  -ج                                   − 2

1S e
−= − 

2كمايلي:  المعرفة على  gالدالة العددية  (2 3
( )

x
g x e

1xتنعدم من اجل  التيعلى  G، دالتها الاصلية  =+ =  هي: −
2 -أ 31

( )
2 2

x e
G x e

+= 2- ب         − 31
( )

2 2

x e
G x e

+= 2    -ج                       + 31
( )

2 2

x e
G x e

+= − − 

3) A  وB حادثتان من فضاء احتمالي حيث  :( ) 0.7P A =  ،( ) 0.4P B =   ،( ) 0.2P A B قيمة  =
)الاحتمال   )P A B  :هي 

 0.6  -ج                                         1.1 -ب                            0.9 -أ
 الانحراف المعياري لقانون الاحتمال هو:  يمثل الجدول التالي قانون الاحتمال مرفق بتجربة عشوائية (4

3  -ب                  2 -أ

2
3  -ج                      

2
 

   ( ن 08) الرابع التمرين  
I. g    دالة عددية معرفة على المجال 0;D = +      : 2بـ

( ) 1 ln( )g x x x= + − . 
limأحسب  .1 ( )

x
g x

→+
  ،

0

lim ( )
x

g x
⎯⎯→

 

 ثم شكل جدول تغيراتها. gادرس اتجاه تغير الدالة   .2
 . gاستنتج إشارة الدالة   .3

II. نعتبر الدالة العدديةf   المعرفة على 0;D = +     : 1كالتالي ln( )
( )

2

x
f x x

x
= + + . 

( )C   التمثيل البياني للدالةf   ومتجانس في المستوي المزود بمعلم متعامد  ( ; ; )O i j  :2حيثi cm=. 
limحسب أ -أ  .1 ( )

x
f x

→+
   ،

0

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

 ثم فسر النتيجة بيانيا   
)بين أن المستقيم   -ب ) 1  المعادلة:ذا

2
y x= ) مائل للمنحنيمقارب   + )C . 

)ادرس الوضع النسبي للمنحني  -جـ             )C بالنسبة إلى( ). 
:    Dينتمي إلى  xأنه من أجل كل   بين -أ .2

2

( )
'( )

g x
f x

x
=. 

يفها،على مجموعة  fاستنتج اتجاه تغير الدالة   –ب            تغيراتها.ثم شكل جدول  تعر
)أثبت أن المعادلة:  .3 ) 0f x 1في المجال  تقبل حلا وحيدا  =

;1
2

 
  

 . 
)  ارسم المنحني  .4 )C  والمستقيم ( ) 
5. H   دالة معرفة على 0;+   :2بالعبارة 21 1 1

( ) (ln )
2 2 2

H x x x x= + + . 
 fدالة أصلية للدالة   Hبين ان  -أ

)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني Sأوجد بالسنتيمتر المربع -ب )C  :1وبالمستقيمات التي معادلاتها, , 0x x e y= = = 

   الأول   انتهى الموضوع 
 4من    2صفحة  

iالقيم  2 4 1
x 

1

2
 1

4
 1

4
الاحتمال   

i
P 

 



 ن( 20الموضوع الثاني ) 
 ن( 04التمرين الأول) 

 أجب بصح او خطأ مع تبرير اجابتك 
)المعادلة  .1 )2

ln ln 3 4x x=  . تقبل حلين في  +

دالة أصلية على المجال  .2 0;+  للدالةf  بـ:   المعرفة( )
3

2

3 2

2

x
f x

x

+
)المعرفة بـ:  Fهي الدالة  = ) 23 1

4
F x x

x
= + 

)الدالة .3 )2
: ln 1f x x متناقصة تماما على  − 1;+. 

4. 
2

2 1
lim

3 3 3

x

xx

e x

e→+

−
=

+
 

   

 ن( 04التمرين الثاني) 
  2023الى  2019تطور فيروس كورونا في الجزائر بالآلاف من سنة يمثل الجدول التالي 

 السنة  2019 0202 2021 2022 2023
iالرتبة   1 2 3 4 5

x 

  بالآلاف المصابينعدد  2.34 2.82 3.45 4.32 5.48
i

y 

) مثلّ سحابة النقط .1 , )
i i i

M x y (1cm  1لكل سنة وcm صاب م 0010لكل ) 

ln  لنضع: .2
i i

z y=      (:  2−10النتائج مدورة إلى  )تعطىأكمل الجدول التالي 
الرتبة   1 2 3 4 5

i
x 

 ..........  ..........  ..........  ..........  .......... ln
i i

z y= 

)أنشئ سحابة النقط  -أ , )
i i i

M x z 

)  أوجد النقطة-ب , )G x z   ثم علمّها 

0.21  معادلته:بينّ انّ معادلة مستقيم الانحدار -ت          0.62z x=  تعيينه. عدد حقيقي يطلب  bحيث  +

0.21x  يمثل بعلاقة من الشكل y صابينأثبت انّ عدد الم-ث  
y ke= يعطى (k  مدور الى)الوحدة   

 .2025عدد المصابين  والوتيرة ما هيتزايد بنفس  صابينأنّ عدد الم بفرض -ج  
 
 
 
 

 4من    3صفحة  



 ن( 04التمرين الثالث) 
)نعتبر المتتالية  )n

u حيث:الهندسية حدودها موجبة  ( )2 4
ln ln( ) 4u u− )و = )1 5

ln ln( ) 12u u+ = −  
)بين أن أساس المتتالية  (1 )n

u  هو
2

1
q

e
0ثم عين حدها الاول   =

u. 

nاكتب عبارة   (2
u  بدلالةn. 

0: احسب المجموع (3 1
...

n n
S u u u= + + +      

)لتكن المتتالية (4 )n
v  المعرفة من اجل كل عدد طبيعيn :بـ  

1
ln ln

n n n
v u u += +      

)بين أن أ(  )n
v  .متتالية حسابية يطلب تعين أساسها 

'المجموع  باحس ب(

nS :0حيث 1 2
' ...n nS v v v v= + + + + 

 : ن( 08) التمرين الرابع 
I. g كما يلي: المعرفة علىالدالة العددية ( )( ) 2 1 1

x
g x x e= + −.  

أحسب  .1
x

g x
→−
lim ( )   ،

x
g x

→+
lim ( ) 

 ،ثم شكل جدول تغيراتها  gالدالة اتجاه تغيرادرس  .2

)احسب  .3 )0g  ثم استنتج اشارة،( )g x  على  
II. نعتبر الدالة العدديةf   المعرفة علىℝ :بـ ( )2

( ) 1
x

f x x e= − ،( )f
Cالمعلم المتعامد والمتجانس  مثيلها البياني في ت( ); ,o i j

 
 

limاحسب  .1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

     

)بينّ أن المستقيم -أ .2 )  ذو المعادلةy x=   مقارب للمنحنى( )f
C  عند− ث 

)ادرس وضعية  -ب )f
C   بالنسبة إلى( ) 

):    xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي   .أ  .3 )'( ) 1 ( )
x

f x e g x= − 

 ثم شكل جدول تغيراتها. fاستنتج اتجاه تغير الدالة  .ب 

)اكتب معادلة ل ـ .4 )T   مماس( )f
C 0عند النقطة ذات الفاصلة 

)أنشئ  .5 )  ،( )T والمنحنى( )f
C 

fعدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي   .6 x m=( ) 

)بينّ أن:   .أ  .7 ) ( ) 21
: 2 1 1 2

4

x x
H x x e x e− + )دالة أصلية للدلة  − ):h x x f x− على  

)احسب  .ب  )
ln 2

0

h x dx ، ثم فسر النتيجة هندسيا 
 

 
 الثاني انتهى الموضوع 

 
يا    أساتذة المادة لـكم بالتوفيق مع تمنيات   2024في بكالور

 4من    4صفحة  



ية حميتو الحاج علي   البيض - الشلالة  - تصحيح الاختبار التجريبي الثالثة تسيير ثانو
 الموضـــــوع الأول 

 التمرين الأول: 
0

u =      و
1

1
3

4
n n

u u+ = +   
I.  تعيين قيمة   حتى تكون المتتالية( )n

u .ثابتة 

( )n
u   ثابتة معناه

1 0n n
u u u+ = = =   :ومنه 

1
3

4
 =  1ومنه:   +

3
4

 −  3ومنه:   =
3

4
 = 

4إذا:  = 

 

II.   :12نضع = 

:  nأ( البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي   (1
4 12nu . 

لدينا:  
0

12u 4و    = 12 12    ومنه الخاصية صحيحة من اجل
0n = 

أي:  nنفرض أن الخاصية صحيحة من اجل العدد الطبيعي 
4 12nu   ونثبت صحتها من اجل( )1n+  :أي

1
4 12nu +  

4لدينا:   12nu    :1ومنه 1 1
4 12

4 4 4
nu

       
   

 
1ومنه:  

1 3 3 3 3
4

nu+  +  + 
ومنه:  

1
4 6 12nu +   

)إذا الخاصية صحيحة من اجل  )1n+  حسب مبدأ  إذا
 nالاستدلال بالتراجع هي صحيحة من اجل  

)ب( دراسة اتجاه تغير المتتالية  )n
u. 

1

1 3
3 3

4 4
n n n n n

u u u u u+

−
− = + − = + 

4لدينا:   12nu    
3ومنه:   3 3

4 12
4 4 4

nu
− − −      

   
 

3ومنه:  
0 3 6

4
nu

−
+  إذا:    −

1
0

n n
u u+ − 

)ومنه:   )n
u  متناقصة 

 
 

 الاستنتاج:  
)لدينا  )n

u إذا  4متناقصة ومحدودة من الأسفل بالعدد 
 lهي متقاربة نحو العدد  

4nلدينا:   ( 2 nv u= 4nأي:    − nu v= + 
)أن   اثباتأ(   )nv  متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها

 وحدها الأول. 
( )1 1

1 1
4 4 1

4 4
n n n nv u v v+ += − = + − = 

)ومنه:   )nv  1متتالية هندسية أساسها

4
 وحدها الأول 

0 0
4 12 4 8v u= − = − = 

عبارتي    ةباب( كت
n

v  وnu  بدلالةn   
0

1
8

4

n

n

n
v v q

 =  =  
 

 
1

4 8 4
4

n

n nu v
 = + = + 
 

 
limج ااستنت  n

n
u

→
  . 

1
lim lim 8 4 4

4

n

n
x x

u
→+ →+

  = + =  
   

 
nب المجموع احس (2

S   حيث من أجل كل عدد طبيعي
n   :

2024 2025
...

n n
S u u u= + + +   

 

( )

( )

2024 2025

2024 2025

2024 2025

2023

2024

2024 2023

...

4 4 ... 4

( ... ) (4 4 ... 4)

1
1

4
4 2023

1
1

4

1 4 1
8 1 4 2023

4 3 4

n n

n

n

n

n

S u u u

v v v

v v v

v n

n

−

−

= + + +

= + + + + + +

= + + + + + + +

 −  
 =  + −
−

    =   − + −    
     
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 التمرين الثاني: 
 تمثيل سحابة النقط .1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)احسب إحداثيا النقطة المتوسطة  -أ .2 ; )G x y  .ثم علمها 
1 2 3 4 5 6

3.5
6

8.5 9.5 10.7 10.9 11.4 11.8
10.47

6

x

y

+ + + + + = =
 + + + + + = =


 

 G(10.47;3.5)ومنه:   

هي: بين أن معادلة لمستقيم الانحدار بالمربعات الدنيا -ب
0 64 8 23y x= +. . 

( )2

1 1
. 231 3.5 10.47

6 0.64
1 1

17.5
6

i i

i

x y x y
Na

x x
N

−  − 
= = =

− 




 

 

10.47 0.64 3.5 8.23b y ax= − = −  = 

0ومنه:    64 8 23y x= +. . 
ية  التي سنةال .3  %15تتعدى النسبة المئو

15y  :0معناه 64 8 23 15x+. .  
15  ومنه:  8.23

0.64
x

 10.57xومنه:   −

11xإذا:  ية وبالتالي رتبة  =  %15السنة التي تتعدى النسبة المئو
 2027أي سنة  11هي 

 
 

 التمرين الثالث: 
ير   اختيار الإجابة الصحيحة مع التبر

 لأن: "ب"الاختيار  .1

ln( 1) 2 0x+ − )lnتعني:  = 1) 2x+ = 
2ومنه:  

1x e+ 2ومنه:     =
1x e= −     

: إذا  2
1S e= −  

 "أ" لأن: الاختيار  .2

 و: قابلة للاشتقاق على   Gالدالة 
 2 3 2 31

'( ) 2 ( )
2 2 2

x xe e
G x e e g x

+ +=  − = − = 

1و 
( 1) 0

2 2

e
G e− = − = 

 الاختيار "أ" لأن:  .3

)لدينا:   ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B = + −  
)ومنه:   ) 0.7 0.4 0.2 0.9P A B = + − = 

 الاختيار "ج" لأن:  .4
1 1 1

( ) 2 4 1 2
4 4 2

E x =  +  +  = 

 22 2 21 1 1
( ) 2 4 1 ( )

4 4 2

11 3
4

2 2

V x E x=  +  +  −

= − =
 

)إذا:    ) 3
( )

2
x v x = = 

 التمرين الرابع:
معرفة على  gالدالة 0;+ بـ:  ( ) 2

1 lng x x x= + −  

  gحسب نهايتي الدالة  .1

( ) 2

2 2

1 ln
lim lim 1
x x

x
g x x

x x→+ →+

  = + − = +    
  

( ) ( )2

0 0

lim lim 1 ln
x x

g x x x
⎯⎯→ ⎯⎯→

= + − = + 

 gدراسة اتجاه تغير الدالة

معرفة وقابلة للاشتقاق على gالدالة  0;+ : 
2

1 2 1
2

x
g x x

x x

−
= − ='( ) 

'( ) 0g x 2تكافئ:    =
2 1 0x −  ومنه:  =

2 1

2
x 1ومنه:    =

1

2
x 2أو   =

1

2
x

−
 )مرفوض(   =

 



)'إشارة  )g x 

 

1متزايدة على المجال   gومنه: الدالة  

2

 +  
; 

1على المجال  ومتناقصة 
;

2

 −  
 

 :gالدالة  جدول تغيرات

 

)اشارة  جاستنتا )g x 
1تقبل قيمة حدية صغرى عند  gالدالة 

2
 أي:    

1
( )

2
g x g

   
 

3ومنه:    ln 2
( ) 0

2
g x

+
 

 إذا:   

 

( ) 1 ln

2

x
f x x

x
= + +    ، 0;

f
D = + 

   حساب النهايات: .1

( )
0

lim
x

f x
⎯⎯→

= −    ،( )lim
x

f x
→+

= + 

 : 0تفسير النتيجة هندسيا عند
)المنحنى   )f

C  0يقبل مستقيما مقاربا عموديا معادلتهx = 

)تبيين أن المستقيم  .2 )  1ذو المعادلة

2
y x= مقارب  +

)للمنحنى  )f
C                     

  ln
lim ( ) lim 0
x x

x
f x y

x→+ →+
− = = 

                             

 
 
 
 

)ادرس وضعية  )f
C   بالنسبة إلى( )  

ln
( )

x
f x y

x
− = 

لما:    إذا:   0,1x:( )f
C  تحت( )  

1xلما:        =:( )f
C  يقطع( ) 

لما:        1,x +:( )f
C   فوق( ) 

من  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي   ..أ 2 0;+ 
)    :  فإن ) ( )

2
'

g x
f x

x
=  

قابلة للاشتقاق على   fالدالة  0;+ دالتها المشتقةو : 
2

2 2 2

2

1
1

1 1
1 1

x x
x x xxf x

x x x

g x

x

 −  − + −
= + = + =

=

ln
ln ln

'( )

( )

 

  fاستنتاج اتجاه تغير الدالة  .ب   

)'إشارة  )f x  من إشارة( )g x  ومنه: الدالةf   متزايدة
تماما على   0,+ 

 fالدالة جدول تغيرات 

)أن المعادلة    .اثبات3  ) 0f x  تقبل حلا وحيدا  =
1 حيث:

1
2

  

1مستمرة ورتيبة على المجال   fالدالة 
1

2

 
  

;
 

1و  
0 39

2
f
  = − 
 

1و  . 1 5f =( ) . 

)أي:  )1
1 0

2
f f
  
 

 
)ومنه حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة  ) 0f x =  

0,5 حيث: وحيدا تقبل حلا  1 

 

 

 



).رسم المنحنى  4 )C والمستقيمين ( )  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

على hدالة أصلية للدلة   Hتبيين أن:   -.أ 5 0,+ 

( )221 1 1
( ) ln

2 2 2
H x x x x= + + 

1 1 1 1
'( ) 2 2 ln

2 2 2

1 ln

2

( )

H x x x
x

x
x

x

h x

=  + +  

= + +

=

 

على fدالة أصلية للدلة   Hومنه:   0,+ 

)مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني  -ب )C  وبالمستقيمات
,1التي معادلاتها:   , 0x x e y= = = 

( )

( )

22

11

2

2 2

1 1 1
( ) 2 2 ln 4

2 2 2

1 1 1
4

2 2 2 2 2

2 1

ee

S f x dx x x x

e e

e e cm

 =   = + +   

 
= + + − −  
 

= + −


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   الموضوع الثاني 
 التمرين الأول:

ير:   الإجابة بصح او خطا مع التبر
2ص لأن:   .1

ln ln(3 4)x x=  ومنه:   +

2
3 4x x= 2ومنه:   +

3 4 0x x− − = 
)ومنه:   )9 4 1 4 25 = −   − =  

1

2

3 5
4

2

3 5
1

2

x

x

+ = =
 − = = −


 

 خ لأن:  .2

 و :  قابلة للاشتقاق على   Fالدالة 
23 1

( )
4

F x x
x

= + 

3

2 2 2

3 1 3 1 3 2
'( ) 2

4 2 2

( )

x
F x x x

x x x

f x

−
=  − = − =


       

 لأن:خ  .3

2
( ) ln( 1)f x x= −      ،   , 1 1,D = − −  + 

قابلة للاشتقاق على   fالدالة  1,+  :و 
2

2
'( )

1

x
f x

x
=

−
 

'( ) 0f x 2تكافئ:   = 0x 0xومنه:   = = 

  المجال على متزايدة fالدالة  ومنه:   1,+ 
 خ لأن: .4

( )
( )

2 22
lim lim

3 3 3 3

2
lim

3 3

x x xx

x x xx x

x x

xx

e e xee x

e e e

e xe

e

−

−→+ →+

−

−→+

−−
=

+ +

−
= = +

+

 

 التمرين الثاني: 
 تمثيل سحابة النقط .1
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 اكمال الجدول  .2

5 4 3 2 1 
i

x 

1.7 1.46 1.24 1.04 0.85 ln
i i

z y= 
 انشاء سحابة النقط  -أ

 
 
 
 
 
 
 

)إيجاد احداثيي النقطة -ب , )G x z 

1 2 3 4 5
3

5

0.85 1.04 1.24 1.46 1.7
1.25

5

x

z

+ + + + = =
 + + + + = =


 

)ومنه:   )3;1.26G 

0.21تبيين ان معادلة مستقيم الانحدار:  -ت 0.62z x= + 

( )2

1 1
. 20.99 3 1.25

5 0.21
1 1

10
5

i i

i

x z x z
Na

x x
N

−  − 
= = =

− 




 

 

 

 

 



1.25 0.21 3 0.62b z ax= − = −  = 

0ومنه:    21 0 62z x= +. . 
0.21xاثبات ان: -ث

y ke= 

0.21لدينا:   0.62z x= lnومنه:   + 0.21 0.62y x= + 
0.21ومنه:   0.62x

y e
0.62ومنه:    =+ 0.21

.
x

y e e= 

0.21xاذا: 
y ke=  :0.62حيث

2k e= 

 2025عدد المصابين سنة -ج
 ومنه: 7هي:  2025سنة رتبة 

0.21 7
2 8.69y e

= = 
 

 التمرين الثالث: 
( )n
uحيث:ندسية حدودها موجبة متتالية ه  

( )2 4
ln ln( ) 4u u− )و = )1 5

ln ln( ) 12u u+ = −  
)ن أن أساس المتتالية ي بيت (1 )n

u  هو
2

1
q

e
=  

)لدينا:   )2 4
ln ln( ) 4u u− =   

2ومنه:  

4

ln 4
u

u

 
= 

 
42ومنه:    

4

u
e

u
=   

42ومنه:  

2

2

u
e

u q
=


4ومنه:   

2

1
e

q
= 

2ومنه:  

4

1
q

e
=  

إذا: 
2

1
q

e
=    ،

2

1
q

e

−
 )مرفوض(  =

 
0الأول ين حدها يعت

u . 
)لدينا:   )1 5

ln ln( ) 12u u+ = −   
)ومنه:   )1 5

ln 12u u = 12ومنه:    −

1 5
u u e

− = 
5ومنه:   12

0 0
u q u q e

−   2ومنه:   = 6 12

0
u q e

− = 
2ومنه:   12

0 12

1
u e

e

− 2ومنه:    =

0
1u = 

0إذا: 
1u أو   =

0
1u =  )مرفوض  −

nعبارة  ةباكت (2
u  بدلالةn . 

0

n

n
u u q=    :ومنه

2

1
n

n
u

e

 =  
 

 
 

0: ب المجموعاحس  (3 1
...

n n
S u u u= + + +       

            
0 1

1 2( 1)

0

...

1 1

1 1

n n

n n

S u u u

q e
u

q e

+ − +

= + + +

− −
=  =

− −
 

)المتتالية ن( لتك 4 )n
v  المعرفة من اجل كل عدد طبيعيn :بـ  

1
ln ln

n n n
v u u += +       

)ين أن يبتأ(  )n
v  .متتالية حسابية يطلب تعين أساسها 

1 1 2 1

1 1 2

1 2

1

2

2 4

ln ln ln ln

ln ln ln ln

ln ln

ln ln ln 4

n n n n n n

n n n n

n n

n n

n

n

v v u u u u

u u u u

u u

u u

u q
q e

u

+ + + +

+ + +

+ +

+

−

− = + − −

= − + −

= +


= = = = −

 

0حيث: nS'المجموع  باب( حس  1 2
' ...n nS v v v v= + + + + 

                 
0 1 2

0

' ...

2 2 4
( 1) ( 1)

2 2

( 1)( 2 2 )

n n

n

S v v v v

v v n
n n

n n

= + + + +

+ − − −
= + = +

= + − −

 

 التمرين الرابع: 
I. ( )( ) 2 1 1

x
g x x e= + −        ،g

D =
 

  gدراسة تغيرات الدالة .1

( )lim ( ) lim 2 1 1 lim 2 1 1
x x x

x x x
g x x e xe e

→− →− →−
= + − = + − = − 

( )lim ( ) lim 2 1 1
x

x x
g x x e

→− →+
= + − = + 

 حساب المشتقة:  
  ودالتها المشتقة: قابلة للاشتقاق على   gالدالة 

'( ) 2 (2 1) (2 3)
x x x

g x e x e x e= + + = + 
)'إشارة  )g x  2)من إشارة 3)x + 

2 3 0x+ 3تكافئ:   =

2
x = − 

  هو: gومنه جدول تغيرات الدالة 

  

 



)احسب  .2 )0g  ثم استنتج اشارة،( )g x  على  
( ) 0

( ) 2 0 1 1 0g x e=  + − = 

 
II . ( )2

( ) 1
x

f x x e= −     ،f
D =      

limحساب  . 1 ( )
x

f x
→−

     ،lim ( )
x

f x
→+

  
( )2

lim ( ) lim 1
x

x x
f x x e

→− →−
= − = − 

( )2

lim ( ) lim 1
x

x x
f x x e

→+ →+
= − = + 

)ادرس وضعية  )f
C   بالنسبة إلى( )  

 ( ) ( 2) 0
x x

f x y xe e − = − =   :تكافئ 
0أو    

2 0

x

x

xe

e

 =


− =
0  ومنه: أو   

2
x

x

e

=


=
0  ومنه: 

ln 2

x

x

=
 =

 

:    xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي   .أ 3 
( )'( ) 1 ( )

x
f x e g x= −                    

( ) ( )
( )( )

2

1 2 1

1 1 2

'( )
x x x

x x x

f x e xe e

e e xe

= − + −

= − − +
 

1ومنه:     1 2 1 1'( ) ( )( ( ) ) ( ) ( )
x x x

f x e e x e g x= − + − = −           
)'إشارة  ب.  )f x 

 fجدول تغيرات الدالة  

 

)معادلة ل ـ )T    مماس( )f
C  0عند النقطة ذات الفاصلة 

)لدينا:   ) 0 0 0

0

y f x x x f x

y

 = − +

=

: '( )( ) ( ) 
)التمثيل البياني لــ  .5 ) ،( )T والمنحنى( )f

C 

 المناقشة البيانية   .6 

fحلول المعادلة   x m=( هي فواصل نقط تقاطع المنحنى   (
( )f
C  ذات المعادلة مع المستقيماتm

y m=  ذا: إ 
 m − +;  واحد حلالمعادلة تقبل 

  على hدالة أصلية للدلة   Hتبيين أن:   .أ .7

)لدينا:   ) ( ) 21
( ) 2 1 1 2

4

x x
H x x e x e= − + − 

2ومنه:  21 1
2 1 2 2 1 2 2

4 4
'( ) ( ) ( )

x x x x
H x e x e e x e= − + +  − −  

)ومنه: )2 2
2'( ) ( )

x x x x
H x xe xe x e e x f x= − = − = −  

)حساب . ب  )
ln 2

0

h x dx  
( )  

ln 2 ln 2

0 0

( )h x dx x f x dx= −   
( )

ln 2

2

0

1 5
1 2 2 ( 1) ln 4

4 4

x x
e x e x

 = − + − = −  
 

   فسير النتيجة هندسيات
)قيمة  )

ln 2

0

h x dx   هي مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى
( )f
C  ذات المعادلات والمستقيماتy x=   0x  =2lnxو  =

 

يا   2024مع تمنياتنا لـكم بالتوفيق في بكالور
 

 


